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sin cos cos
5 13 65
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2 3
1

3 2

3a x x
tan ,a > 0

a 3ax
� �
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3 5
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2 2 4

B 1 3 4
1 2 3
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−⎡ ⎤

⎢ ⎥−
⎢ ⎥−⎣ ⎦

1 1 2
0 2 3
3 2 4


� ⎡ ⎤ ⎡ ⎤
⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦

-1 -1 -13 7 6 8
Let A = and B = .Verify that (AB) = B A .

2 5 7 9

�� ����� 
� ����� ������� �����������
�� ��� �
�	� �
� �	�� �������� (a + b)
��


��� −(a b)
��

� �	���

ˆ ˆ ˆ ˆˆ ˆa = i + j + k, b = i + 2j + 3k
��

��� *	����	
���	��������� ˆ ˆ ˆ−A( 2i + 3j + 5k)  � ˆ ˆ ˆB(i + 2j + 3k) �
���� ˆ ˆ−C(7i k) �
����������
��

��� +
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�� ∩1 1 1
P(A) = ,P(B) = and P(A B) = ,

4 2 8
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⎧
⎨
⎩

kx + 1, if  x 5
f(x) = at x = 5

3x 5, if x > 5

�
�

��� ����� dy
dx

����
⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

2
1

2

1 x
y = cos ,0 < x < 1

1 + x
� �

�	� ����� dy
dx

����
⎛ ⎞
⎜ ⎟⎝ ⎠

1
2

2x
y = sin

1 + x
�

�
� .�

������
�����	��
��������������"����� ���:�#���������

��� ������ ( ) ( )
−

∫ 2
3x 2

dx
x + 1 x + 3

��� �����������
���
�
−

1
1 tanx

 

��� ������	��������
���
������������4������;�

��� ������	��������
���
� − −
1

cos(x a)cos(x b)

��� ������	��
��
��
��	���������6�������6���	���������
2 2x y

+ = 1
16 9



�BABY BULLET-Q SR.MATHS-SAQ PQ SOLUTIONS �3

����������

�����

�����

�����

�����
����	

����	

����	

����	

����	
�
�
�
�
�

����������

INVERSE TRIGONOMETRIC FUNCTIONS


�� �����
����
 1 1 13 12 33
sin cos cos

5 13 65
− − −⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

����
-1 -13 12

Let sin  = ��������� �	� 

5 13

��������
��
�����
 ���� � 1 33 33
cos cos( )

65 65
−α + β = ⇒ α + β =

3 12
 Then sin � �������	 � 


5 13

4 5
cos � �	�� �

5 13
∴

( ) 4 12 3 5 48 15 33
Now cos � 	��� ���� ��� ��� 	 	

5 13 5 13 13 65

−− × − × = ����<������������

88888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888

�� !����
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"�#$���#
⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

2 3
1

3 2

3a x x a a
tan ,a > 0; < x <

a 3ax 3 3
� � �

�

 �#
���
%�&'��%�
"��&�

���� ����
1x x

x a tan tan tan
a a

− ⎛ ⎞= θ ⇒ θ = ⇒ θ = ⎜ ⎟⎝ ⎠

2 3 2 3 3
1 1

3 2 3 2 2
3a x x 3a ·(a tan ) a tan

tan tan
a 3ax a 3a.(a tan )

 − −⎛ ⎞ ⎛ ⎞− θ − θ∴ =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟− − θ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

( )
3 3 3

1 1 1
3 3 2

3a tan a tan x
tan tan tan 3 3 3tan

aa 3a tan

− − −⎛ ⎞θ − θ ⎛ ⎞= = θ = θ =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠− θ⎝ ⎠
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�
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MATRICES

�� ()'��%%
���
&����)

⎡ ⎤
⎢ ⎥−⎣ ⎦
3 5
1 1 
 
�%
���
%�&
�"
�
%*&&����$
�#�
�
%+�,
%*&&����$

&����)

����
3 5

Let A
1 1

  ⎡= −
⎤

⎢ ⎥⎣ ⎦
3 1

A
5 1

⎡ ⎤′⇒ = ⎢ ⎥−⎣ ⎦

3 3 5 1 6 6
Now A A

1 5 1 1 6 2
+ +⎡ ⎤ ⎡ ⎤′+ = =⎢ ⎥ ⎢ ⎥+ − − −⎣ ⎦ ⎣ ⎦

?���
1 1 6 6 3 3

P (A A )
6 2 3 12 2

⎡ ⎤ ⎡ ⎤′= + = =⎢ ⎥ ⎢ ⎥− −⎣ ⎦ ⎣ ⎦

3 3
Hence, P P

3 1
⎡ ⎤′ = =⎢ ⎥−⎣ ⎦ � >	��������
������������
�����

,��� � 3 5 3 1 0 4
A A =

1 1 5 1 4 0
⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤′− = −⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥− − −⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦

1 1 0 4 0 2
Let Q (A A )

4 0 2 02 2
⎡ ⎤ ⎡ ⎤′= − = =⎢ ⎥ ⎢ ⎥− −⎣ ⎦ ⎣ ⎦

0 2
Hence Q Q

2 0
 ′ ⎡ ⎤
⎢

−
⎥⎣ ⎦

= = −

>	���@����
�����������������
�����

()'��%%�#-
.
�%
���
%�&
�"
�
�#�
/�

3 3 0 2 3 5
P Q

3 1 2 0 1
 

1
⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡ ⎤+ = + =⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥− − −⎣ ⎦ ⎣ ⎦ ⎣ ⎦ 3,
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2 2 4

B 1 3 4
1 2 3

− −⎡ ⎤
⎢ ⎥= −
⎢ ⎥− −⎣ ⎦

�%
���
%�&
�"
�
%*&&����$
�#�
�
%+�,

%*&&����$
&����)�

���� A������	
��
2 2 4

B 1 3 4
1 2 3

− −⎡ ⎤
⎢ ⎥= −
⎢ ⎥− −⎣ ⎦

⇒
2 1 1

B 2 3 2
4 4 3

′
−⎡ ⎤

⎢ ⎥= − −
⎢ ⎥− −⎣ ⎦

2 2 2 1 4 1 4 3 3
(B B ) 1 2 3 3 4 2 3 6 2

1 4 2 4 3 3 3 2 6

′
+ − − − + − −⎡ ⎤ ⎡ ⎤

⎢ ⎥ ⎢ ⎥+ = − − + − = −
⎢ ⎥ ⎢ ⎥− − + − − − −⎣ ⎦ ⎣ ⎦

?���

3 3
2

2 2

4 3 3
1 1 3

P= (B+B ) 3 6 2 ,3 1
2 2 23 2 6

3
1 3

2

′

− −⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎢ ⎥− −⎡ ⎤ −⎢ ⎥⎢ ⎥= − =
⎢ ⎥⎢ ⎥− −⎣ ⎦ ⎢ ⎥
⎢ ⎥−⎢ ⎥−
⎣ ⎦

B���

3 3
2

2 2

3
P = P3 1

2

3
1 3

2

′

− −⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎢ ⎥−⎢ ⎥ =
⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎢ ⎥−⎢ ⎥−
⎣ ⎦

>	��������
������������
�����

,������� �

-1 -5
0

2 2

0 1 5
1 1 1

Q= (B B )= 1 0 6 = 0 3
2 2 25 6 0

5
-3 0

2

′

⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎢ ⎥− −⎡ ⎤
⎢ ⎥⎢ ⎥−
⎢ ⎥⎢ ⎥−⎣ ⎦ ⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎣ ⎦

1 5
0

2 2

1
Q Q0 3

2

5
3 0

2

′

⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎢ ⎥−⎢ ⎥= = −−⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎢ ⎥−⎢ ⎥
⎣ ⎦

>	���@����
�����������������
�����

B���

1 5
3 3 0

2 2 2
2 2

2 2 43
13 1P Q 1 3 4 B0 32
2 1 2 3

3
51 3

3 02
2

− −⎡ ⎤− −⎡ ⎤ ⎢ ⎥⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎢ ⎥ ⎢ ⎥ − −− ⎡ ⎤⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥+ = + = − =⎢ ⎥ ⎢ ⎥ ⎢ ⎥− −⎢ ⎥ ⎣ ⎦⎢ ⎥⎢ ⎥− ⎢ ⎥−⎢ ⎥ ⎢ ⎥−⎣ ⎦ ⎣ ⎦

>	�� �-��������������
���	�������
�
�����������
���
�����������������
�����
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 ���
����#-��
,���
�����$�%
 ��1
	 1
 ��1
� 1
 ���1

 

���� ,��
��
��	�����
��������	����������,��
 �
"3��� �!" �-��� ��"3
��# �#" �C��� ��"3
�#$ �%"���

1 l

2 2

3 3

x y 1 2 7 1
1 1

x y 1 1 1 1
2 2 10 8 1x y 1

Δ = = ( ) ( ) ( )1
| [2 1 8 7 1 10 1 8 10 ] |

2
= − − − + −

( ) ( ) ( )1
| [2 7 7 9 1 2 ] |

2
= − − − + − 1 1 47

| 14 63 2 | [47]
2 2 2

= − + − = = *&������

88888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888

�� 0�#�
�������#
�"
��#�
2��#�#-
��1
� 
�#�
��1
� 
�%�#-
�����&�#�#�%�

���� ?������ �"�6��
�����������	�������'��������������
���,����
 �
"�3�( �#"�
���-��� ��"�3�) �("��

>	�� ��	���������, -�
�����
����������
��

<���� ��	��
��
��
����
�����,-�������6��D����

( ) ( ) ( )
1 1

2 2

3 3

x y 1 3 1 1
1 1 1

x y 1 9 3 1 0 [3 3 y 1 9 x 1 9y 3x ] 0
2 2 2x y 1x y 1

  ∴ = = = ⇒ − − − + − =Δ


 9 3y 9 x 9y 3x 0  6y 2x 0 x 3y 0⇒ − − + + − = ⇒ − = ⇒ − =

   ∴ >	���&�
������
��	�������'��������	��������������������8(�3$

88888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888

	� 0�#�
���
�#���%�
�"
���
&����)

−⎡ ⎤

⎢ ⎥−
⎢ ⎥−⎣ ⎦

1 1 2
0 2 3
3 2 4

���� ?��
1 1 2

A= 0 2 3
3 2 4

−⎡ ⎤
⎢ ⎥−
⎢ ⎥−⎣ ⎦

>	��� ( ) ( )|A| 1 8 6 0 3 3 4 2 3 1= − − + − = − = − ≠$� *� �,��������������
�� �	�����,�
��������

11 12 13A  2; A 9 ; A 6= = − = −

21 22 23A 0; A 2; A 1= = − = −

31 32 33A 1; A 3; A 2= − = =

<���� �
2 0 1

adj A 9 2 3
6 1 2

−⎡ ⎤
⎢ ⎥= − −
⎢ ⎥− −⎣ ⎦

-1
2 0 1 2 0 1

1
A adjA 1 9 2 3 9 2 3

A 6 1 2 6 1 2

− −⎡ ⎤
⎢ ⎥∴ = = − − − = −
⎢ ⎥− − −⎣ ⎦

⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎣ ⎦
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⎡ ⎤ ⎡ ⎤
⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎣ ⎦

-1 -1 -13 7 6 8
Let A = and B = .Verify that (AB) = B A .

2 5 7 9

���� ?���
3 7

A
2 5

⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦

>	�� � A 15 14 1= − =

B�� � 11 12 21A 5; A 2; A 7 = = − = − � 22A 3;=

<���� �
5 7

adj A
2 3

−⎡ ⎤= ⎢ ⎥−⎣ ⎦

1 1
A adjA

A
−∴ = 5 7

2 3
−⎡ ⎤= ⎢ ⎥−⎣ ⎦

B�� �?���
6 8

B
7 9

⎛ ⎞= ⎜ ⎟⎝ ⎠
� >	�� � |B| 54 56 2= − = −

11 12A 9Now ; A 7= = − 9� 21 22A 8; A 6= − = � <���� �
 9 8
adj B

7 6
−⎡ ⎤= ⎢ ⎥−⎣ ⎦

1

9
4

21 1 9 8
B adjB

7 6| B | 2 7
3

2

−

⎡ ⎤−⎢ ⎥
−⎡ ⎤ ⎢ ⎥= = − =⎢ ⎥ ⎢ ⎥−⎣ ⎦ ⎢ ⎥−⎢ ⎥⎣ ⎦

∴

B�� 1 1

9
4

2 5 7
B A

2 3
 

7
3

2

− −

⎡ ⎤−⎢ ⎥
−⎡ ⎤⎢ ⎥= ⎢ ⎥⎢ ⎥ −⎣ ⎦⎢ ⎥−⎢ ⎥⎣ ⎦

45 63 61 87
8 12

2 2 2 2 ( ... 1)
35 49 47 67

6
....

9
2 2 2 2

⎡ ⎤− − + −⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎢ ⎥
⎢ ⎥

⎢ ⎥
= =⎢ ⎥ −⎢ ⎥+ − −

⎣ ⎦ ⎣ ⎦

,��� 
3 7 6 8 18 49 24 63 67 87

AB
2 5 7 9 12 3

 
5 16 45 47 61

⎡ + +⎡ ⎤ ⎡ ⎤= = =⎢ ⎥ ⎢ ⎥ + +⎣ ⎦
⎤ ⎡ ⎤

⎢ ⎥ ⎢ ⎥⎣ ⎣⎣ ⎦ ⎦ ⎦

>	�� ����	
��� | AB | 67(61) 87(47) 4087 4089 2= − = − = −

61 87
adj (AB)

47 67
−⎡ ⎤= ⎢ ⎥−⎣ ⎦

<����� ( ) ( )1

61 87
1 1 61 87 2 2AB adj AB (2)

47 67 47 67AB
......

2
 

2 2

−
⎡ ⎤−⎢ ⎥−⎡ ⎤= = − = ⎢ ⎥⎢ ⎥−⎣ ⎦ ⎢ ⎥−
⎣ ⎦

������#"�
�����"����	
����,-"�
3-�
,�
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VECTOR ALGEBRA

�� 0�#�
�
�#��
 ��$���
'��'�#��$����
 ��
 ��$�
�"
 ���
 ��$���%
 (a + b)
��

�#�
 −(a b)
��


,����

ˆ ˆ ˆ ˆˆ ˆa = i + j + k, b = i + 2j + 3k
��

���� ���	
��� ˆ ˆ ˆa b 2i 3j 4k+ = + +
��

�
��� ˆ ˆa b j 2k− = − −
��

,���������	��	���������������
�����6��	� a b+
��

�
���a b−
��

����������6�

ˆ ˆ ˆi j k
ˆ ˆ ˆ(a b) (a b) 2 3 4 2i 4 j 2k ( c,  say)

0 1 2

+ × − = = − + − =
− −

� �� � �
B�� � c 4 16 4 24 2 6= + + = =�

∴��	����&���������������������
c 1 2 1ˆ ˆ ˆl j k
c 6 6 6

−= + −
�
�

88888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888

��� ���,
����
���
'��#�%
 ˆ ˆ ˆ−A( 2i + 3j + 5k) 1
 ˆ ˆ ˆB(i + 2j + 3k) 
�#�

 ˆ ˆ−C(7i k) 
���
$����#����

���� ���	
�� 2 2 2ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆAB (1 2)i (2 3) j (3 5)k 3i j 2k | AB | 3 ( 1) ( 2) 14  = + + − + − = − − ⇒ = + − + − =
���� ����

2 2 2ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆBC (7 1)i (0 2) j ( 1 3)k 6i 2 j 4k | BC | 6 ( 2) ( 4) 2 14 = − + − + − − = − − ⇒ = + − + − =
���� ����

��� 2 2 2ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆAC (7 2)i (0 3) j ( 1 5)k 9i 3j 6k | AC | 9 ( 3) ( 6) 3 14 = + + − + − − = − − ⇒ = + − + − =
���� ����

<��� �� | AC | | AB | | BC |= +
���� ���� ����

�

<���� ��	���������, �-�
���C�
����������
��
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PROBABILITY

��� 3"
.
�#�
4
���
�,�
���#�%
%�$�
����
 ∩1 1 1
P(A) = ,P(B) = and P(A B) = ,

4 2 8

"�#�

��#��
.
�#�
#��
4 �

���� A������	
� ( ) ( ) ( )1 1 1
P A = , P B    and   P A B

4 2 8
= ∩ =

��������,�
��������-"� ( )P A B′ ′= ∩ � ( )P[ A B ]′= ∪ ( )[ ]′′ ∩ = ∪A B A B�

�� ( ) ( ) ( )=1 P(A B)=1 P A +P B P A B− ∪ − ⎡ − ∩ ⎤⎣ ⎦

�
1 1 1 5 3

=1 + =1 =
4 2 8 8 8

⎡ ⎤− − −⎢ ⎥⎣ ⎦
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0
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���� �	���
����������������(��������*�3�E<<< �<<> �<>< �><< �<>> �><> �>>< �>>>F

⇒ ��*"�3�%

(�
7���
�#
�����
��%%⇒����3�E<<< �<>< �><< �>><F ⇒ ���"�3�4

0�
7���%
�#
"��%�
�,�
��%%�% ⇒ ���3�E<<< �<<>F ⇒ ���"�3��

<�������∩ ��3�E<<<F�⇒ �����∩��"�3�#

B��� n(E) 4 1
P(E)= ,

n(S) 8 2
= =

n(F) 2 1
P(F) = ,

n S) 8 4
 

(
= = 1

P(E F)
8

∩ =

P(E F) 1/ 8 1 4 1
P(E/F)

P(F) 1 / 4 8 2
 

1

∩∴ = = = × =
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LINEAR PROGRAMMING
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�
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�
�1
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�
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$
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�����������
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�����
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������0

(0,0) 0
Maximum(30,0) 120

(20,30) 110
(0,50) 50
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Corresponding
Corner Point

value of Z
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%����&����'�����(�����)�&��������	�!�*��������
����
	����������	����������������������	���	�������+�,

( )
A(0,50) 100 Minimum

B 20,40 100 Minimum

C(50,100) 250

D(0,200) 400 Maximum

→
→

→

Corner Point Z = x + 2y
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CONTINUITY & DIFFERENTIABILITY

��� 0�#�
 ���
 �����%
 �"
 +
 %�
 ����
 ���
 "�#$���#
 "
 �%
 $�#��#���%
 ��
 ���
 �#��$����
 '��#�

⎧
⎨
⎩

kx + 1, if  x 5
f(x) = at x = 5

3x 5, if x > 5

�
�

���� >	��������
����������� ( ) {kx 1,if x 5
f x

3x 5,if x 5
+ ≤= − >

+��������
���	
��
������
�����
���37�
���
�7"3��5#37�5#
�����	��������
��������
��"����6�������������
����37 ����	
��

( ) ( ) ( )
x 5 x 5

Lt f x Lt f x f 5
→ − → +

= = ( ) ( )
x 5 x 5

Lt kx 1 Lt 3x 5 5k 1
→ − → +

⇒ + = − = +

( )5k 1 3 5 5 5k 1⇒ + = − = + � 5k 1 15 5 5k 1⇒ + = − = +

5k 1 10 5k 1⇒ + = = + 9
5k 1 10 5k 9 k

5
⇒ + = ⇒ = ⇒ = �∴��	���
�����
���3)H7�
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��� 0�#�
 dy
dx


�#

⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

2
1

2

1 x
y = cos ,0 < x < 1

1 + x
� �

���� A������	
��
2

1
2

1 x
y cos ,0 x 1

1 x

− ⎛ ⎞−= < <⎜ ⎟⎜ ⎟+⎝ ⎠
������3�
�θ�

2
1 1

2
1 tan

y cos cos (cos2 )
1 tan

− −⎛ ⎞− θ∴ = = θ⎜ ⎟⎜ ⎟+ θ⎝ ⎠

�� 1 12 2 tan x(: x tan tan x)− −= θ = = θ ⇒ θ = 2 2

dy 1 2
2

dx 1 x 1 x
⇒ = =

+ +
88888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888

�	� 0�#�
 dy
dx


�#

⎛ ⎞
⎜ ⎟⎝ ⎠

1
2

2x
y = sin

1 + x
�

���� A������	
�� 1
2

2x
y sin

1 x

− ⎛ ⎞= ⎜ ⎟
+⎝ ⎠

>��������
���	�����������������I
������� ���������3�
�θ�

1 1
2

2 tan
y sin sin (sin 2 ) 2

1 tan

− −⎛ θ ⎞∴ = = θ = θ⎜ ⎟
+ θ⎝ ⎠

1 1x=tany 2 tan x tan ( x)− −⇒ = θ ⇒ θ =�

2 2

dy 1 2
2

dx 1 x 1 x
∴ = =

+ +



� BABY BULLET-QSR.MATHS-SAQ PQ SOLUTIONS �
12

����������

�����

�����

�����

�����
����	

����	

����	

����	

����	
�
�
�
�
�

����������

�
� 5�""���#�����

���
"�#$���#
)
���-
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)
=
�
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����
log xLet y=(log x) , x  .........1 )..(i>

Taking log of both sidesof (i),wehave

log xlog y log(log x) log x log(log x)= =

Differentiating both sides w.r.t x,wehave
d d

(log y) (log x log(log x))
dx dx

=

( ) ( )1 dy d d
log x log log x log log x log x

y dx dx dx
∴ = +

�-����������J���"

1 dy
log x

y dx
⇒ = 1

log x
( )d 1

log x log log x
dx x

+ d 1 d
log f (x) f (x)

dx f (x) dx

⎡ ⎤
=⎢ ⎥

⎣ ⎦
�

( ) ( )log log x 1 log log x1 dy 1

y dx x x x

+
⇒ = + =

( )1 log log xdy
y

dx x

⎛ + ⎞
∴ = ⎜ ⎟

⎝ ⎠



�BABY BULLET-Q SR.MATHS-SAQ PQ SOLUTIONS �13

����������

�����

�����

�����

�����
����	

����	

����	

����	

����	
�
�
�
�
�

����������

INTEGRATION

��� 
0�#�
 ( ) ( )
−

∫ 2
3x 2

dx
x + 1 x + 3

���� ?��� ( ) ( ) ( )
( ) 2

2 2 2

A x 1 (x 3) B(x 3) C(x 1)3x 2 A B C

x 1 x 3 (x 1) (x 3)x 1 x 3 x 1

+ + + + + +− = + + =
+ + + ++ + +

⇒�,����5�#"����5�("�5�-����5�("�5�C����5�#"��3(��8�����������#"

�����3�8#�����#"

�⇒�,��$"�5�-��8#�5�("�5�C��$"��3(�8#"�8���⇒ �-3�87�⇒ -3�87H�

�����3�8(�����#"��⇒��,��$"�5�-��$"�5�C��)8;5#"�38)�8��⇒ 4C3�8##�⇒ C3�8##H4

C���
��������

��������
����
�����#"����	
��

,�5�C�3�$⇒
11

A C A=
4

= − ⇒

∴ ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2

3x 2 11 5 11

4 x 1 4 x 3x 1 x 3 2 x 1

− = − −
+ ++ + +

( ) ( ) ( )2 2

3x 2 11 dx 5 dx 11 dx

4 x 1 2 4 x 3x 1 x 3 x 1
 

− = − −
+ ++ + +

∫ ∫ ∫ ∫

( )
11 5 11 11 x 1 5

log x 1 log x 3 C log C
4 2 x 1 4 4 x 3 2(x 1)

+= + + − + + = + +
+ + +

88888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888

��� 0�#�
�#��-���
�"

−

1
1 tanx

 

����
1 1 cos x

Let I dx dx dx
sin x1 tan x cos x sin x1
cos x

= = =
− −−

∫ ∫ ∫

( ) ( )
( )

cos x sin x cos x sin x1 2cos x 1
dx dx

2 cos x sin x 2 cos x sin x

− + +
= =

− −∫ ∫

1 1 cos x sin x x 1 cos x sin x
1dx dx dx

2 2 cos x sin x 2 2 cos x sin x

+ += + = +
− −∫ ∫ ∫

( )Put cos x sin x t sin x cos x dx dt− = ⇒ − − =

( )dtx 1 x 1
I log t C

2 2 t 2 2

−
∴ = + = − +∫

x 1
log (cosx sin x) C

2 2
= − − +
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 �"
 $�%
�)
 $�%
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 $�%
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���� ���������	
�� ( ) ( )1
cosAcosB [cos A B cos A B ]

2
= + + −

( ) ( ) ( )1
cos2x cos4x cos6x dx cos2x cos 4x 6x cos 4x 6x dx

2
⎡ ⎤∴ = ⎡ + + − ⎤⎣ ⎦⎢ ⎥⎣ ⎦∫ ∫

21 1
[cos2x cos10x cos2x cos( 2x)] dx [cos 2x cos10x cos 2x] dx

2 2
= + − = +∫ ∫

( ) ( )1 1 1 1 cos 4x
= cos 2x 10x cos 2x 10x dx

2 2 2 2

⎡ ⎤+⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ + − +⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎢ ⎥⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎣ ⎦∫

( )1
= cos12x cos8x 1 cos4x dx

4
+ + +∫

1 sin12x sin8x sin 4x
x C

4 12 8 4
⎡ ⎤= + + + +⎢ ⎥⎣ ⎦

88888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888888

��� )���	
��	��
�*��$	��	 − −
1

cos(x a)cos(x b)

���� ( ) ( ) ( )
( )

( ) ( )
sin a b1 1

cos x a cos x b sin a b cos x a cos x b

⎡ ⎤−
= ⎢ ⎥− − − − −⎢ ⎥⎣ ⎦

( )
( ) ( )
( ) ( )

sin[ x b x a ]1

sin a b cos x a cos x b

⎡ ⎤− − −
= ⎢ ⎥− − −⎢ ⎥⎣ ⎦

( )
( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )
[sin x b cos x a cos x b sin x a ]1

sin a b cos x a cos x b

− − − − −
=

− − −

( ) ( ) ( )1
[tan x b tan x a ]

sin a b
= − − −

−

( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 1
dx tan x b tan x a dx

cos x a cos x b sin a
]

b
[∴ = − − −

− − −∫ ∫



 ( ) ( ) ( )1
[ log | cos x b | log | cos x a |]

sin a b
= − − + −

− ( )
( )
( )

cos x a1
log C

sin a b cos x b

⎡ ⎤−
= +⎢ ⎥

− −⎢ ⎥⎣ ⎦
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APPLICATION OF INTEGRALS

��� 0�#�
���
����
�"
 ���
��-��#
8��#���
8*
 ���
����'%�
2 2x y

+ = 1
16 9

���� ���	
���
2 2 2 2 2

2 2x y y x 16 x 3
1 1 y 9 y 16 x

16 9 9 16 16 4

⎛ ⎞−+ = ⇒ = − ⇒ = ⇒ = −⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

( )Area of the ellipse 4 Area OAB= ×

4 4 2
0 0

3
4 ydx 4 16 x dx

4
A ⎛ ⎞= = −⎜ ⎟⎝ ⎠∫ ∫

( ) ( )
4

2 1 1 1

0

x 16 x
3 16 x sin 3 2 16 16 8sin 1 0 8sin 0

2 2 4
− − −⎡ ⎤ ⎡ ⎤= − + = − + − −⎢ ⎥ ⎣ ⎦⎣ ⎦

8
3 3[4 ] 12

2

π⎡ ⎤= = π = π⎢ ⎥⎣ ⎦
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