
������������	
	���
����	
	���
��

�������	
���

�������	
	���



��������	

�
�
�
�
� �

�
���	
�

��
��
����������
�����
�
2

�������	
��
�
�����
�������	
 �����	

���������	
��
 ����������������������	
����� �����������
�����

�������	

�� ����
��������������������������
�� !��"�#�����������
$%&'(�)*� ������������

�� �����−��������	�
���������	
�������
�����	������������������������ �����!"��������#����$
�� �����	��%&'����(�)�*+�,�-��./0/1�23���4���5�	6�78���������	
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�� F���%GA����"2(�A�B�H�'4)I*+�(�����%���0�*J����)2(��KL�%GA����"2(�)�H�'4)I*+�(������#����$

�� 1
dx

(x + 3) x + 2∫ ����K
M)C();<$ ��� x 1+ xlogx
e dx

x
⎛ ⎞
⎜ ⎟⎝ ⎠∫ ����K
M)C();<$

	�
a

2 2

0

a x dx−∫ �����K
M)C();<$ �	��
1 2

2
0

x
dx

1+ x
∫ ����K
M)C();<$

�
�
2 23

x
3

d y dy
3 e = 4

dxdx
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+ = 1

a b
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4 + 5sinx∫ ����K
M)C();<$�������	∫��������%&'�"Am�U���	
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0

x
dx
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���� *+�(�����(�)���������−�������������	�
  ⇒� �	������!�	������	���"�������
�����	o)�	��

2 2g f c 6∴ + − = 2 2( 2) 3 c 6⇒ − + − =

13 c 6⇒ − = ��p�	�
3bA�Be8���	q)�C'2(����13 c 36 c 13 36 23− = ⇒ = − = −

��������������������������������������������������������������������������

�� 
�������������/��01'2���?0@5A3�BCD�CE�&F:��=����67G�HI3���J(��67K�����(LM�(�:>

���� *+�(��E)*+��B�#���������	����������g2(�����(�)�$�	����������−���	�
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a 4
2 c

m 2
∴ = = = "����B��p�r��?�@�t��5�	6?�@u$

��������������� 2

a 2a 4 8
, , (1,4)

m 4 2m

⎛ ⎞ ⎛ ⎞= =⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠
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���� ��	��������g2(����)2(��KL�%GA����"2(�A�B�H�'4)I*+�(����%A�v;T�

2 2 2 2
1 1

1 1 1 1
1 1

e e (5 / 4) e
+ = ⇒ + = 2

1 12
1

1 16 9 25 5
1 e e

25 25 9 3e
⇒ = − = ⇒ = ⇒ =

��������������������������������������������������������������������������


�
1

dx
(x + 3) x + 2∫ ��(�LOK��.'�)*>

���� x 2 t+ = ��� 2 2x 2 t x t 2 dx 2tdt⇒ + = ⇒ = − ⇒ =

������	������������	�'�����

dx 2 t
I

(x 3) x 2
∴ = =

+ +∫ 2

dt

(t 1) t+
1 1

2

dt
2 2Tan (t) c 2Tan ( x 2) c

t 1
− −= = + ⇒ + +

+∫ ∫

��������������������������������������������������������������������������

�� �
⎛ ⎞∫ ⎜ ⎟⎝ ⎠

x 1 + xlogx
e dx

x
�"��#/12����34&

���� p��4;T0� 1
f (x) log x f (x)

x
′= ⇒ =

x 1 x log x
e dx

x

+⎛ ⎞∴∫ ⎜ ⎟⎝ ⎠
x x1

e log x dx e log x c
x

⎛ ⎞= ∫ + = +⎜ ⎟⎝ ⎠

��������������������������������������������������������������������������

�� 2 −∫
a

2

0

a x dx ���"��#/12����34&

���� ���
1'�P� 2 2a x dx∫ −
2

2 2 1x a x
a x Sin c

2 2 a
−= − + +

aa 2
2 2 2 2 1

0 0

x a x
a x dx a x Sin

2 2 a
−⎡ ⎤

∴ − = − +⎢ ⎥
⎢ ⎥⎣ ⎦

∫
2 2 2

1a a a
0 Sin (1)

2 2 2 4
− ⎛ ⎞= + = =⎜ ⎟⎝ ⎠

π π
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+∫

1 2

2
0

x
dx

1 x
�"��#/12����34&

����
1 12 2

2 2
0 0

x 1 x 1
dx dx

1 x 1 x

+ −=
+ +∫ ∫

1 2

2 2
0

1 x 1
dx

1 x 1 x

⎛ ⎞+= −⎜ ⎟⎜ ⎟+ +⎝ ⎠
∫

1 11
2 0

0

1
1 dx x Tan x

1 x

−⎛ ⎞ ⎡ ⎤= − = −⎜ ⎟ ⎣ ⎦+⎝ ⎠∫ 1 1(1 Tan 1) (0 Tan 0) 1
4

− − π= − − − = −

�������������������������������������������������������������������������

���
⎛ ⎞ ⎛ ⎞− −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠

2 23
x

3

d y dy
3 e = 4

dxdx
���/����������J(��67K��Q���R��K�:��(R&':�1'67LO�����(LM�(�:>

���� p�r���������	
��ew���Kgx�-��(�	�KG��K"�%���"���
23

3

d y

dx

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

∴�p�r��%���"���������	
)P�Q�A�g��
)�	�����g2(���(�	�KG�	�Am���()�	��
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���������01%2�������67GS6T�UV)W�Q 37 ��6:����;�(�����(LM�(�:>

���� �������E)*+��B���);<�$�	���������−������������	�
 �������M���5�	6?�@�RS;T�B� 11S 37= (

p�	�
3bA�Be8���	q���C'2(����� 11S 37=

2 2(2) 5 5(2) 4(5) k 37⇒ + − + + =

4 25 10 20 k 37⇒ + − + + =

39 k 37 k 2⇒ + = ⇒ = −
����������������������������������������������������������������������������������

��� 
������
�
������
������
����������
�����

������&F:��=��X��S��
�?��(����(LM�(�:>

���� p�r�������"��$�	���������−����−����+���	�
���$��	������−��−��−1	
��$��	�����−��−��	


$��$�������"��Ue8��̂)�$�−�$��	�


⇒ (−���+������������+���������������	�


⇒ −���−��������	�
��⇒ −�������������	�


⇒� ������−���	�
��"""""����

$��$�������"��Ue8��̂)��$�−�$���	�


⇒�−������������−���������+ 5 	�
�   ⇒ ���−��������	�
��""""����

����×���⇒ ��������−���	�
��""""���

���������� ⇒ ������	
�  ⇒����	�����

������);<����	������� 11 18 11 7
3

6 6 6

−= − = =

�����U"?�)I*+)��)���������

�������	�
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�?1'D� �%\�](�(D� �%+���N�� UV)W�Q�(D� �&'(1'� S6T

��J(��67KI�(����(LM�(�:>

���� p�r��V�	W���(���������	
)����������	���
9⇒

2x

144

16+
2y

144

2 2x y
1 1

16 9
= ⇒ + = "

p��4;T0�����	�������*��	�����⇒���+�*"����B��pn���M̂Gy�����)�(�	�V�	W���(�)$

�� H�'4)I*+�(��
2 2

2

a b 16 9 7 7
e

16 16 4a

− −
= = = =

��� &�YXZ�"��	��,�����
��	� 7
( 4 ,0) ( 7,0)

4

⎛ ⎞
± = ±⎜ ⎟⎝ ⎠

���� &�EX")9)�RS;T�B�	�
22b 2(9) 9

a 4 2
= =

�-� �2(��(?�@��������	
)� 4a 16
x 4 7x 16 7x 16 0

e 7 7

±⎛ ⎞= ± = ± = ⇒ = ± ⇒ ± =⎜ ⎟⎝ ⎠
�������������������������������������������������������������������������

��� Y67Z�01'2��
2 2

2 2

x y
+ = 1

a b
��%+���N��̂ ����M����?_��+���N�S6T�
 �̀I45������̂ ����M�����6%�Ua1/��
	��
�

���.'����)*>

����� 	��
�����E)*+��B��*+[�%EX")9?�@��������	
)�� 22

1

2

1

2

ba
y

yb

x

xa −=−

&�EX")9)�F����#��
���	��
������

�������
���*+[0�%EX")9?�@��������	
)�
2 2

2 2 2 2
2

a x b y ax
= a b ay = a b .....(1)

ae eb / a
− − ⇒ − −

����V�	W���(�)�./1�I\�8��]��̂)�F����#����	�
�−����K�);k�R_�(�)n$

2 2 2 2 2a(0)
a( b) = a b ab = a a (1 e )

e
⇒ − − − ⇒ − − 2 2 2 b

ab = a e e =
a

⇒ ⇒

2 2 2
4 2 4 2

2 2

b a (1 e )
e 1 e e e 1

a a

−∴ = = = − ⇒ + =
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�8�#7"��)�3*
��������	
���9� !��1:
�� !"� ;+�34&

���� p�r��%GA����"2(�)������������

2 2
2 2x y

1 a 4, b 3
4 3

⇒ − = ⇒ = =

��	�����)�%&'�?�@�
�"��&�	�����⇒�V��")9?�@�
�"����

���,���<

&�
�"����������5�	6?�@� 2 2 2y mx a m b= ± −

�� &�	�������������)�(�	���5�	6?�@� 2y 1.x 4(1) 3 x 1= ± − = ±

x y 1 0⇒ − ± =

��� &�	����������")9���5�	6?�@�� 2y ( 1)x 4(1) 3 x 1= − ± − = − ± x y 1 0⇒ + ± =

��������������������������������������������������������������������������

�
� ������������
��
������
������1<�b67�)/�
���/ !�$Fc d�3�:����(LM�(�:>

���� z�K��A�B��I�������	����0�n�K��A�B��I�������	��

∴����"�D��
3bac"�����
11 2

x x

0 0

x
(e x)dx e

2

⎡ ⎤
− = −⎢ ⎥

⎢ ⎥⎣ ⎦
∫

1 3 2e 3
e 1 e

2 2 2

−= − − = − = �C($2(U

�

����

�

���

�
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�����6��#��� ��7��#+,8���� 9:���2&�'()

���� *+�(��%���"���������	
) x x(e 1)ydy (y 1)dx 0 (e 1)ydy (y 1)dx 0+ + + = ⇒ + = − + =

x x

ydy dx ydy dx

y 1 y 1e 1 e 1
⇒ = − ⇒ = −

+ ++ +∫ ∫

x x

x x

y 1 1 e dx y 1 1 e
dy dy dx

y 1 y 1 y 11 e 1 e

− −

− −
⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ − +⇒ = − ⇒ − = −⎜ ⎟ ⎜ ⎟+ + ++ +⎝ ⎠ ⎝ ⎠∫ ∫ ∫ ∫

x
x

1
1y log(y 1) log(1 e ) logc y log(y 1) log logc

e
− ⎛ ⎞+⇒ − + = − + + ⇒ − + = − +⎜ ⎟⎝ ⎠

x

x
e 1

y log(y 1) log logc
e

⎛ ⎞+⇒ = + + +⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

x x
y x y x

e x x
(e 1) e 1

y log (y 1) c e (y 1) c e .e (y 1)(e 1)c
e e

⎡ ⎤ ⎛ ⎞+ +⇒ = + ⇒ = + ⇒ = + +⎜ ⎟⎢ ⎥ ⎜ ⎟⎢ ⎥⎣ ⎦ ⎝ ⎠

∴���*X+�� x y xe (y 1)(e 1)c+ = + +
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��� �����������������������������+��?(�Q�(�.'
�e&'�fgc����;�(��(����(LM�(�:>

���� .�	����
���/	�
�����0	�������1	�
����%���:);<$

$�����������(��?�)I*+)�⇒�$.	$/	$0

pA�B5;T�0 2 2 2 2 2 2
1 1 1 1SA SB SA SB (x 2) (y 0) (x 0) (y 1)= ⇒ = ⇒ − + − = − + −

2
1( x⇒ 2

1 14x 4) ( y− + + 2
1) ( x= 2

1) ( y+ 12y 1)− +

1 1 1 14x 2y 1 4 0 4x 2y 3 0.........(1)⇒ − + − = ⇒ − − =

��g2(�0� 2 2 2 2 2 2
1 1 1 1SB SC SB SC (x 0) (y 1) (x 4) (y 5)= ⇒ = ⇒ − + − = − + −

2
1( x⇒ 2

1) ( y+ 2
1 12y 1) ( x− + = 2

1 18x 16) ( y− + + 110y 25)− +

�������� 1 1 1 1 1 1 1 1 18x 2y 10y 1 16 25 0 8x 8y 40 0 8(x y 5) 0 x y 5 0......(2)⇒ − + + − − = ⇒ + − = ⇒ + − = ⇒ + − =

����2�����"�����nX ������(��?�)I*+)�$�������������)n$
�×���⇒���������
	
"""""""""""���

�������⇒������	
�⇒���	��⇒��	����

( ) y x y
−⇒ = − = − = = ⇒ =1 1 1

13 30 13 17 17
2 5 5

6 6 6 6

∴���(��?�)I*+)� 1 1
13 17

S(x , y ) ,
6 6

⎛ ⎞= ⎜ ⎟⎝ ⎠
����g2(��.	���
�����B�


�����	o)� 2 2r SA r SA= ⇒ =

2 2 2 2
2 2 29013 17 12 13 17 1 289

r SA 2 0
366 6 6 6 36 36
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