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⎜ ⎟⎝ ⎠

2 2 2 23 1 1 13 1 169 170
AB 2 7

2 2 2 2 4 4 2
⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= − + + − = − + = + =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

2 2 2 23 1 11 7 121 49 170
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2 2 2 2 4 4 2

−⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + + − − = + = + =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

2 2 2 27 7 1 13 1 169 170
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2 2 2 2 4 4 2

−⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= − + − − = + = + =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

2 2 2 27 7 11 7 121 49 170
DA 2 7

2 2 2 2 4 4 2
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67B���p�O���q#+�, !.#$��	
�KL����������NC

Qg�N<R��� Qg�N<R��� ��Qg�N<R��� �
�P'(�d�0�Q����%�����EF

� � 


� � � �(�×	(�×�(�����×�×����

� � � �(�×	(�×�(����×�×�����

� � � �(�×	(�×�(����×�×����

� � � �(�×	(�×�(����×�×������

� � � �(�×	(�×�(����×�×������

� � � �(�×	(	×�(����×�×����

� � � �(�×	(�×�(����×��×������

� � � �(�×	(�×�(����×�×������

� � � �(�×	(�×�(	���×�×����

∴������	5��	
�KL��������������������������������������������������������
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���
−

2

2
2x + 3x + 4

(x 1)(x + 2)
�(�GH������+��%��(<=�Q)k<dpJ�)*3

����
2 2

2 2 2

2x 3x 4 A Bx C A(x 2) (Bx 1)(x 1)

x 1(x 1)(x 2) x 2 (x 1)(x 2)

+ + + + + + −= + =
−− + + − +

2 2A(x 2) (Bx C)(x 1) 2x 3x 4.......(1)∴ + + + − = + +

���������r:s�&=�8�
RE�b�5�O�
� 2 2A(1 2) (Bx C)(0) 2(1 ) 3(1) 4+ + + = + +

3A 9 A 3⇒ = ⇒ =

�������r:s�&=�8�
RE�b�5�O�
��A(0 2) (0 C)(0 1) 4 2A C 4+ + + − = ⇒ − =

C 2A 4 2(3) 4 2⇒ = − = − =

���
��4����������
��A B 2 3 B 2 B 1+ = ⇒ + = ⇒ = −

2

2 2 2

2x 3x 4 3 ( 1)x 2 3 2 x

x 1 x 1(x 1)(x 2) x 2 x 2

+ + − + −∴ = + = +
− −− + + +

��������������������������������������������������������������������������

��� �
������ ��/0
�1	�����	!��23	+4�	!�561�7
��7�8������	!��23	�������� ��/0
�1	+4�	!�561�7
��7�.
���� ���	
���
� ������� ������ ���	�� �������� 	���������� ��� !���"#$�%� �����&'()�� *�)�+

���� /��0����FV��O�t�S��u
�_�����/2	

��/�0����*��0�1� .�C

75 3 80 4
P(A) ; P(B)

100 4 100 5
= = = = ���

3 1 4 1
P(A) 1 P(A) 1 ; P(B) 1 P(B) 1

4 4 5 5
∴ = − = − = = − = − =

/��0�����
/2	
S/2���,M!-T�O+��u
�_����*���q����C

P(E) P (A B) (A B) P(A B) P(A B)⎡ ⎤⇒ = ∩ ∪ ∩ = ∩ + ∩⎣ ⎦

P(A)P(B) P(A)P(B)= + ���������/�0����	
U���8����u
�_������
3 1 1 4 7

. .
4 5 4 5 20

= + =
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��� _��� �rH������� GHA���(� �d@q�P%67(3��� ����
!���� "��!��� "�����
!��L�(p���(� s��(�`�)*3
���� �������� ���	������� ���#���� ���#�������� ���#���� ���#��� ����� ���#���� ���#����(
���(�`;�)*3

���� ?����h9����� qIo�9��
j�����4���8����������������9�  ⇒�%
4
����

�9��T��/���8�������9��0���8����9���I����(���8����������9

∴�/∩0���8�9����/∪0���8����������9��/∩(���8����9��0∩(���8����9

	

1 4 2

P(A B) , P(A B)
6 6 3

∩ = ∪ = =

		

n(A B) 1 n(A B) 1

P(A / B) , P(B / A)
n(B) 2 n(A) 3

∩ ∩= = = =

			

n(A C) 2 1 n(A C) 2

P(A / C) , P(C / A)
n(C) 4 2 n(A) 3

∩ ∩= = = = =

	:

n(B C) 2 1 n(B C) 2

P(B / C) , P(C / B) 1
n(C) 4 2 n(B) 2

∩ ∩= = = = = =
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��� $�%
�&� $�%��&� $�%�������� %��
�&� %����&� %������6:�
�� $�%�
&$�%��&$�%����$�%�
&�&��

��� %���
&%����&%������%���
&�&�� �

���� $�%�
&��&$�%��&��&$�%��&
���� ��� P'����)*3

���� �� �2O%^� !�:t���"α ����"β ����"γ ������"	%α ��"	%β ��"	%γ

a cos isin cis ,b cos isin cis ,c cos isin cis= α + α = α = β + β = β = γ + γ = γ *���qF�

a b c (cos isin ) (cos isin ) (cos isin )+ + = α + α + β + β + γ + γ

������ (cos cos cos ) i(sin sin sin ) 0 i(0) 0= α + β + γ + α + β + γ = + =
3 3 3a+b+c=0 a b c 3abc∴ ⇒ + + =

3 3 3(cis ) (cis ) (cis ) 3cis .cis .cis⇒ α + β + γ = α β γ

cis3 cis3 cis3 3cis( )⇒ α + β + γ = α + β + γ

������������� (cos3 isin3 ) (cos3 isin3 ) (cos3 isin3 ) 3[cos( ) isin( )]⇒ α + α + β + β + γ + γ = α + β + γ + α + β + γ

(cos3 cos3 cos3 ) i(sin3 sin3 sin3 )⇒ α + β + γ + α + β + γ 3cos( ) i.3sin( )= α + β + γ + α + β + γ

��� ($	
)��M!'
���������
��cos3 cos3 cos3 3cos( )α + β + γ = α + β + γ

���<���
	
�F/2��5�O�[�N�TC

��̀ S���M!'
���������
��sin3 sin3 sin 3 3sin( )α + β + γ = α + β + γ

���<���
		
�F/2��5�O�[�N�TC

����
1 1 1 1 1 1

a b c cis cis cis
+ + = + +

α β γ *���q����C

(cos isin ) (cos isin ) (cos isin )= α − α + β − β + γ − γ

(cos cos cos ) i(sin sin sin ) 0 i(0) 0= α + β + γ − α + β + γ = − =

bc ca ab
0

abc

+ +⇒ =

ab bc ca 0 (cis )(cis ) (cis )(cis ) (cis )(cis ) 0⇒ + + = ⇒ α β + β γ + γ α =

cis( ) cis( ) cis( ) 0⇒ α + β + β + γ + γ + α =

[cos( ) cos( ) cos( )] i[sin( ) sin( ) sin( )] 0 i(0) 0⇒ α+β + β+ γ + γ +α + α+β + β+ γ + γ +α = + =

($	
)��M!'
���������
��cos( ) cos( ) cos( ) 0α + β + β + γ + γ + α =

���<���
			
��F/2��5�O�[�N�TC

�������	��
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����������"���	������
������
������	������������(�uH���P'(�:3

���� �9���	
3���/24����/2
�R��%���	
I�	
�KL���I�����/������/�∀�;����������������������

���<���9���	
3���/24��v@/��������0�1�O��T��	
I���/2
�R��<L8������	
3���/24�w

���<���9���	
3���/24����������%&'�����−�

�9���	
3���/24����
�−�
��
���
�����M!'e�O�
��
���� � ��� �� ���� ���� �� ���

� ������������$ ��� ����������$ ���
�<� � ��$ �� ��� ���$ ��� ���

� �� �� ��� ����� ��
� ��� �� ��� ����� ���

��
j�������−���������−���������*#+��<L8������	
3���/24����ghT!�O��&x��C

y�z�	
3���/24'FB�������M!'e�O�
�

2 2
2 2

25 6 1 1
6x 25x 37 0 6 x 25 x 37 0 ....(1)

x xx x

⎛ ⎞ ⎛ ⎞− + − + = ⇒ + − + + =⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠

1
x y

x
+ = ��*/���

2
2 2

2

1 1
x x 2 y 2

xx

⎛ ⎞+ = + − = −⎜ ⎟⎝ ⎠

∴�
�
�⇒��
&�−�
−��
&
+���������⇒��&�−�����&+37 ���

⇒��&��−���&�+ 25 �����⇒��&�−��&−��&�+ 25 ������⇒��&
�&−�
��
�&−�
����

⇒ 
�&��

�&−�
���⇒�&��-��
� 
��-�

5
y

2
= ���*/��� 1 5 1 1 1

x 2 2 x 2 (or)
x 2 2 2 2

+ = = = + ⇒ =

5
y

3
= ��*/����

21 5 x 1 5
x

x 3 x 3

++ = ⇒ =

2 23x 3 5x 3x 5x 3 0⇒ + = ⇒ − + =

25 ( 5) 4(3)(3) 5 25 36 5 11
x

6 6 6

± − − ± − ± −⇒ = = =

5 11i
x

6

±∴ =

���<��� "��)�	
3���/24��m��%&'����/2�	

�����−�����
1

2
�
5 11i

6

±
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	�� ���&�	��������2�Q��̂67Y-.�a��67���������<R(Y�=�(��67(��<=�'���'���'���'���6:O0

31 2

1 2 3 4 2 3

aa 2a
+ =

a + a a + a a + a
���P'����)*3

������ 
���
���������	
���
������������������������(�������(�	������(�	������(�	���������	
��
���

3r
n

2r
n

2r
n

1r
n

r
n

r
n

43

3

21

1

CC

C

CC

C

aa

a

aa

a
S.H.L

++

+

+ +
+

+
=

+
+

+
=

�������� ( )
n n

n n (n 1)r r 2
r r 1 r 1(n 1) n 1

r 1 r 3

C C
C C C

C C

++
+ ++ +

+ +
= + + =�

��������
⎟⎟⎠

⎞
⎜⎜⎝

⎛
⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛=

⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛

+
+

+
⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛

+
+

= −
−

+

+
1r

1n
r

n

2r
n

2r
n

r
n

r
n

C
r

n
C

C.
3r

1n

C

C.
1r

1n

C
�

��������
1n

)2r(2

1n

4r2

1n

3r1r

1n

3r

1n

1r

+
+=

+
+=

+
+++=

+
++

+
+= ��������
�


2r
)1n(

1r
n

2r
n

1r
n

1r
n

32

2

C

)C(2

CC

)C(2

aa

a2
S.H.R

+
+

+

++

+ =
+

=
+

=
1n

)2r(2

2r

1n
2

)C(
2r

1n

)C(2

1r
n

1r
n

+
+=

+
+

=
⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛

+
+

=

+

+
���
�
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	��
3 3.5 3.5.7

......
4.8 4.8.12 4.8.12.16

� � � ���0����O'�v wY��$9:O'̂�:�(����(<d�(�:3

����
3 3.5 3.5.7 1.3 1.3.5 1.3.5.7

Let S = + ..... = + ........
4.8 4.8.12 4.8.12.16 4.8 4.8.12 4.8.12.16

− − − −

�/2��(�z�
<��
1

1
4

− ��������

��
1 1 1.3 1.3.5

1 +S=1 + +......
4 4 4.8 4.8.12

− − −

2 33 1 1 1.3 1 1.3.5 1
+S = 1 . + +......

4 1 4 1.2 4 1.2.3 4
⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞⇒ − −⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

y�z�86{4dF
-p2 3
qp x p(p + q) x p(p + q)(p + 2q) x

1- . + + ...... = (1+ x)
1 q 1.2 q 1.2.3 q

⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞
−⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠
��������
��

+�����+�,�����⇒���,����⇒,�������I����
x 1 q 2 1

= x = = =
q 4 4 4 2

⇒

1 1 1p
2 2 2q3 1 3 2 2 2 3

+ S = (1 + x) = 1 + = = = S =
4 2 2 3 3 3 4

− −−
⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⇒ −⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

���������������������������������������������������������������������������������

""� uxGH��QP'������2y���o��&9�l�AB�������2O%^� f�����(��2F�(���(�A��(��2F�(�QP'��%������(�`;�)*3
��67(;�( ������������� ���"� "�������������� ���
� 
��(�����(����

�������Q��F67(z�����EF�������( ���
 ���� ����
 �� �����(�������������

���� |H
}������*����� !"L�����/�������������(����

O'67<R���������(��2F+��2(�]�	�� Q��F67(z� �����)�*� ������ i| x x |− ���� i if | x x |−
�����O'67� ����������������EF �)��

�<�� ���������������� ���������������� ��������� ������ ������� �����������
��<�� ����������������� ���������������� ��������� ������ ������� ��������$�
��<�� ����������������� ���������������� ��������� ����� �������� ������������
��<�� ����������������� ����������������� ���������� ������ �������� ������������
��<�� ����������������� ���������������� ���������� ������ �������� ������������

�����<�� ����������������� ���������������� ���������� ������ �������� ���������$��
�����<�� ����������������� ���������������� ���������� �����$ �������� ��������$���

Σ@�����3 ��������������������Σ@�A���� ���������$��

�������3������� !"L
���� i if d 8 8
x A C 35 10 35 35 1.6 33.4

N 50 5

Σ −⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + = + = − = − =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

�� !"L
��������9��� !"L,O�������� i i
1 1

f x x (659.2) 13.18
N 50

Σ − = =

i
i

x 25
d

10

−=
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� ���g�N�FO'�X(�2����������4��y�O%���
���A�A��67��4�P'(�:����-{���
+��+���(�_���&'��2iAc|���
��&9�<R�:-.��}6�)k(��L�(p��(��(@&':������g�N�FO%�
��$0(&'($9(j�
��+�	+�����+��&��+�����+��+�������67��4�P'(�:3

����� 
���P'��t�+��+��(� f���]-~�C�67Y�:����-.��}6�)k(��L�(p��(��6:�
���+�	+�������+���&���+�������+��+��

�67���Yt��'%,� �������∩���φ */���
j���
��∩��� φ ⇒ #
��∩��
��


�#
��∪��
���#
��
�#
��
 �������	
(+��~7��
<�	�U��Q���������N�
�����������#
��
�#
��
−����#
��
�#
��
−#
��∩��


�'%,����������∩��≠φ */���
j���
��∪����������������*#+��
/2	
S/2�,�I�����u
�_��

�	
(+��~7���
���L��)�
/2O���O�����C


� #
��∪��
� ��#�
��−��
∪����#
��−��
�#
��
� ��������
�


����I�������������−������∩���*#+��
/2	
S/2�,�I�����u
�_��

	
(+��~7���
���L��)�
/2O���O�����C


�#
��
���#�
��−��
∪
��∩��
����#
��−��
�#
��∩��


⇒�#
��−��
���#
��
−#
��∩��



� 
�
����N��#
��∪��
��� �#
��
−#
��∩��
��#
��


������������#
��
�#
��
−#
��∩��
�����<��F/2��5�O�[�N�TC
��������������������������������������������������������������������������
"�� #�$	9��� :�*0�$	�����;	��	���<=6!�
�	><=64��+?	@�2�� 	A��*�.

���� � � 	 
 � � �����������

����������
 � � 	� 	� 
� �� 	������������

��-'���
���>��!������
���BCD�	!�E9�-	�����
����� ��� ��
��'�	�$'�BF'�!-.
���� 	
�M!'�L����(����)��Σ�#
.�����
����

⇒���;��;��;��;�;���;���;��;��⇒���;��$;��⇒���;��$;����

⇒���;����;�;����⇒���;
;��
��
;��
��⇒�
��;��

;��
��⇒�;��-����
"	%�B�;��



	
 ;����-��


		
 	

�_���μ
n

i i
i 1

x .P(X x )
=

= =∑ ��
�
��
;
��
�;
��
�;
��
�;
��
;�
��
�;�
��
�;��;


������;����;����;�����;����;������;�����$;�����;�����;������;

66.3366.0
10

1
30

100

1
66 =+=⎟

⎠
⎞⎜

⎝
⎛+⎟

⎠
⎞⎜

⎝
⎛=


			
 #
��!���!��
���#
.����
���#
.��
�#
.��
�#
.��
��;��;��;��;��;
1 8 4

8
10 10 5

⎛ ⎞= = =⎜ ⎟⎝ ⎠

12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
12345678901234
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123
123
123
123
123
123
123
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