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2

1 t
cos x

1 t

−=
+

��123� 2

2dt
dx

1 t
=

+
�

x 0 t 0, x t 1
2

π= ⇒ = = ⇒ =

21 2

2
0

2

(2dt) / (1 t )(2dt) / (1 t )
I

1 t
4 5

1 t

++∴ = =
⎛ ⎞−+ ⎜ ⎟⎜ ⎟+⎝ ⎠

∫ 2 2

2

4(1 t ) 5(1 t )

1 t

+ + −

+

1

0
∫

12

2
0 0

1 1 3 t
2 dt 2. log

2.3 3 t9 t

+⎡ ⎤= = ⎢ ⎥−⎣ ⎦−∫ 1 4 1
log log 2

3 2 3
= =

Q17:�������	
������
����
� ����������!��������������!��
���$%�gJdL���%��(


� IJG��+,/�����0���Xa=b_o23��[3���peq��"������+,/�����0��9
���������0���������0�	

⇒ �������0�	−�������0�

⇒�������0�	−�������0��
2 2

x y
dx dy

x 1 y 1
⇒ = −

+ +
x y

dx dy
x y

⇒ ∫ = − ∫
+ +2 2

2 2

1 1

log(x ) log(y ) log c⇒ + = − + +2 21 1
2 2log(x 1) log(y 1) log c⇒ + + + =

2 2 2 2log(x 1)(y 1) logc (x 1)(y 1) c⇒ + + = ⇒ + + =

∴�������� 2 2(x 1)(y 1) c+ + =

� − −dy
xtan(y x) = 1

dx
$%�gJdL���%��(


�
dy dt dy dt

y x t 1 1
dx dx dx dx

− = ⇒ − = ⇒ = +

dt dt 1
1 xtant 1 xtant dt xdx

dx dx tant
⎛ ⎞⇒ + − = ⇒ = ⇒ =⎜ ⎟⎝ ⎠

2x
cot tdt xdx log(sin t) c

2
⇒ ∫ = ∫ ⇒ = +

2 22logsin t x c 2logsin(y x) x c⇒ = + ⇒ − = +

�
−12 Tan xdy

(1 + x ) + y = e
dx

$%�gJdL���%��(


� �
�3��"������+,X�����0

12 Tan xdy

(1 x ) y e
dx

−
+ + =

1Tan x

2 2

1dy e
y

dx 1 x 1 x

−
⎛ ⎞⇒ + =⎜ ⎟+⎝ ⎠ +

BCD�+,/�����0�� dy
yP(x) Q(x)

dx
+ = "R#���!C,
OY����
�9�

I^��OY�	�r23��"����_�+,/�����0��

I��`�(� 1
2 2

1 1
P Pdx dx Tan x

1 x 1 x

−= ⇒ = =
+ +∫ ∫

xTanPdx 1

eeIF
−

==∴ ∫ 	

�6�)�����=
� y(I.F) (I.F)Q dx= ∫
1

1 1 Tan xTan x Tan x

2
eye e dx.
1 x

−− − ⎛ ⎞
⇒ = ⎜ ⎟⎜ ⎟+⎝ ⎠

∫
1

2

1
Tan x t dx dt

1 x

− = ⇒ =
+

t t t 2t 2t1
ye e .e dt e dt e c

2
∴ = = = +∫ ∫

1 1Tan x 2Tan x1
ye e c

2

− −
⇒ = +
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� ���������	�
���� 
���� 
��� �������	� 
����

����������������������� ���!��"������� #��$�%� 
&�'��()��*+

���� 
��������
�������������������	
��

����������	�����������������	�������
⇒��
��
���

�������	���
��
�⇒��
���
�

⇒ ��������������������������������

2
1( x⇒ 2

1 12x 1) ( y− + + 14y 4)− +

        2
1( x= 2

1 16x 9) ( y− + + 18y 16)+ +

1 14x 12y 20 0⇒ − − = 1 14(x 3y 5) 0⇒ − − =

1 1x 3y 5 0⇒ − − =  ..........(1)

�	
��
����
������⇒ �
�������

⇒ ��������������������������������

2
1( x⇒ 2

1 12x 1) ( y− + + 14y 4)− +

        2
1( x= 2

1 110x 25) ( y− + + 112y 36)+ +

1 18x 16y 56 0⇒ − − = 1 18(x 2y 7) 0⇒ − − =

1 1x 2y 7 0⇒ − − =  ..........(2)

����������⇒���������⇒�����

����⇒����������⇒������

∴����������������� 
�!"�����������������	

�	
��
�
������

�#����$%&��'()� 2 2r SA r SA= ⇒ =
2 2 2 2r (11 1) (2 2) 10 100∴ = − + − = =

∴�������������������	
��
�$%&��'()���������*#

*+,�������-�.	�!'(/�
2 2(x 11) (y 2) 100− + − =

2 2(x 22x 121) (y 4y 4) 100⇒ − + + − + =

2 2x y 22x 4y 25 0⇒ + − − + =

� ���� ���� �
��� ���� �
��� ���� �
��� 
����������	�

,�$�-��.	��,�./���*+


� 1	�������2	�−��
����	�−������3	�−��−��"���>
��9

�������������3��	�
��

�"���?����

⇒��1	�2	��

IC,)-�(�H 2 2SA SB SA SB= ⇒ =

2 2 2 2
1 1 1 1(x 1) (y 1) (x 6) (y 0)⇒ − + − = + + −

2
1( x⇒ 2

1 12x 1) ( y− + + 2
1 12y 1) ( x− + = 2

1 112x 36) y+ + +

1 1 1 114x 2y 34 0 2(7x y 17) 0⇒ + + = ⇒ + + =

1 17x y 17 0 .........(1)⇒ + + =

��123�H� 2 2SB SC SB SC= ⇒ =

2 2 2 2
1 1 1 1(x 6) (y 0) (x 2) (y 2)⇒ + + − = + + −

2
1( x⇒ 2

1 112x 36) y+ + + 2
1( x= 2

1 14x 4) ( y+ + + 14y 4)− +

1 1 1 18x 4y 28 0 4(2x y 7) 0⇒ + + = ⇒ + + =

1 12x y 7 0 ......(2)⇒ + + =

�����.����������� =̂c+�����3��	�
��

����������+,��
^9

1 1 1(1) (2) 5x 10 0 5x 10 x 2− ⇒ + = ⇒ = − ⇒ = −

ksl���
��� 1 1 17( 2) y 17 0 y 3 0 y 3− + + = ⇒ + = ⇒ = −

∴ ���3��	�
��

� 1 1S(x , y ) ( 2, 3)= − −

��123���1	������⇒��	�1⇒���	�1�

2 2 2r (1 2) (1 3) 9 16 25∴ = + + + = + =

∴��6�)��	�
��

�ktuHtvl���123���������4
���	�����56�5:�

���3��+,/�����0
 � 2 2(x 2) (y 3) 25+ + + =
2 2(x 4x 4) (y 6y 9) 25⇒ + + + + + =

2 2x y 4x 6y 12 0⇒ + + + − =
�IC,)-�(��3�−��−�����BCD�+,/�����0
OY��C,Z	�PCW
[356

�−�����−����
�−�����−��−��

	�
��
−�−
�−���	���−��	


∴�3�−��−���R#�S
�
��)����3�
�BCD�Q
�(���9

∴IJG��w�S
�
��)���[3��x23!��

 LAQ � ��������- C
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� 1	�
�����2	��������"���?
��

������������3��	�
��

�"���?����9
⇒��1	�2�⇒��1�	�2��
⇒ ����
�

��������
�	������

��������
�

2
1( x⇒ 2

1 18x 16) ( y− + + 12y 1)− +
����� 2

1( x= 2
1 112x 36) ( y− + + 110y 25)− +

⇒ �#��������	���������
��
⇒ �#������������������
��	

⇒ 
�������

	
���������
�6���������	�
��

���
������
	
�BCD�Q
�(���
⇒�
��������
	
����������������
��������⇒ ������
	
�⇒����	�
�⇒���	

������
����
�����
���
	
�⇒�
�����	

⇒�
��	���⇒���	�
∴���3��	�
��

����������	����
��

��123���1	�
���� �������4
��	�1⇒ ��	�1��

2 2 2r (3 4) (4 1) 1 9 10∴ = − + − = + =
∴��	�
��

���
����123���������4
���	�
��56�5:�����3��+,/�����0

����������
��	�

⇒����&���������������	�
�⇒��������������	


� �������������	
����������������	�
�����<�E%
e��+h=�'��G>���. �i���%�'�G���%=���5�j�2���.	
/A�+,%�#��%1���
7�%M�B���.	
/
	����$%&'$%��(


/ �K��
L�����3�
�������≡�������
�������	
��

	�
��

���	��������������4
 5251294r1 ==++=

M�
�(�����3�
������"≡��������������	


	�
��

���	�����&����������4
� 2r 1 16 13 2= + − =

2 2
1 2C C (2 3) (3 9) 25 144 169 13= + + + = + = =

��123�����������	����	���	�����
∴��M�
�(����������h���f��?��L��a%y,%�
56�+,- �z
[3��?����9
IC,{�(������/����	��/�

�6�)��+,-��.S
�
��)�������������������&�������/�����|,-Z�OY
"
�3��
56�Xa=b}
[3���9

5( 3) 8(2) 5( 9) 8(3) 1 21
P , ,

5 8 5 8 13 13

− + − + −⎛ ⎞ ⎛ ⎞∴ = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟+ +⎝ ⎠ ⎝ ⎠

i�+,-��.S
�
��)���
*��	
���123���"	
�Q��<���+,-��.	��

+,/�����0
����"�	�


2(x⇒ 2y+ 24x 6y 12) (x− − − − 2y+ 6x 18y 26) 0+ + + =

⇒��
�������������������	

⇒ ��
���
����	
�⇒ �����������&�	

⇒����������&�	�


� �������		��������
��������		��������
�

��������	
��
������
������
�
��������
�
�������� 
��!�"#!�� $


� ����������
���

	
�����������		
���
�����	��������

���������� 1r 121 4 100 225 15= + + = =

�����������
���

	
����������		
���
������	��������

����������� 2r 121 4 100 25 5= + − = =

�������������	� 2 2( 11 11) (2 2)− − + +

������������� 484 16 500 10 5= + = =

������	������	��
������� �������(������

��!"#$	����/����	���/��	��/�

%��#��	&���'��
���
��	4�% � (	� 21CC � �	)*+�*��,�	���/

����	��/����-�./�01	2)345�6#� �7

⇒�4�	�
3(11) (1)( 11) 3( 2) 1(2)

,
3 1 3 1

− − − −⎛ ⎞
⎜ ⎟⎝ ⎠− − �	������
�

����8�	�9:;	<�
����������
�,=���>	?@��		&�.��A
�B*
&�C��9��D����
��	��������⇒����������
�	
�������

��������� ���E	����F9G,=8	8�H
�'������	�

2 2

11m 2 22m 4 11m 2
5 5

m 1 m 1

+ − − − −
⇒ = ⇒ =

+ +

211m 2 5 m 1⇒ + = + 2 2(11m 2) 25(m 1)⇒ + = +

⇒ ������
�

��	��������

⇒ &����

�����	�


⇒ &����#����������	�


⇒ �
���
�����#�
�����	�


⇒ ��
��#��
����	
�⇒ ��	�
7 3

,
24 4

−

∴��#"�
���8�	�9:;	<�
����������
��,=���>?@��	&�.��A
�I

&�C��9��D����
�	
7

(x 22)
24

−

⇒�
���
�	#������ ⇒#���
����
	


∴����"
���8�	�9:;	<�
����������
��,=���>?@��	&�.��A
�I

&�C��9��D�

3
(y 4) (x 22)

4

−+ = −  ⇒ 
���
��	���������

⇒�
�����	�������  ⇒���
���
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Q20:��������	�
�
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����%���
&
�'(�)�*��
��)�
� !�
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�+,-���� $

� �����8"#����	J�<3	����!"#$	�"#��#
�I	����% ��K ��$7

�"#��#	
�IL�M	��"N$�9O	2
�P���$	��% ��K ��$7
��	"N$�9O	��
3��<�
���� �	
�	% ��K ��$
%��������
�
��⇒� 1

AZ

SA =

% ,�	
�	<�
����	�����8"#��	L�M	Q���� �7

�������8"#����	���
3R 	%�P��S���%�9P�$7

�F9G	8�H�$,�	
	,=���>?@"T�	
�I ���%�9P�$7
%������ 
������	%,=� �7

����% �F9G�UV��������������−�����%,=� �
%������ �"#��#
�I	&�C��9��D�$	��−��⇒������
�����8"#��L�M	� ��������%JT	<�
���� �	W&���K ��$7
��%�9P�L�M	 �"N$�9O	2
�P���$	!�% ��K ��$7
�"#��#
�IL�M	 �"N$�9O	2
�P���$	"�% ��K ��$7
��9O��	 "� !�!"�����

������ !��� "N$�9O	�����'���9�	��!"#$	!"�
��
����
����.���	 �����8"#����	 XJ�<3Y�"#��# 
�I	 
3���Z�[	 ��������
SP

SP PM SP PM
PM

= ⇒ = ⇒ =2 21

2 2 2
1 1 1(x a) (y 0) (x a)⇒ − + − = +

2 2 2
1 1 1y (x a) (x a)⇒ = + − − 2

1 1y 4ax⇒ =

[ (a b) (a b) ab]+ − − =2 2 4Q
∴� �������	"N$�9O	<�
����
\�	&�C��9��D�$�������

� ��	����� ���	���������.,/0��&�"1�,�2
 '3��)4���5��67�*

�
�),����,"6
�,�8
5���,"1�
�
����%��
�
�������� 
��!�"#!�� $


� 	
%�P����	&��'��#���,�	%�9P�$	,=8	�����8"#�	&�C��9��D�$
�	����������
�����8"#��$	�������	,=���>	?@�� �
⇒����	��������������⇒������	���������������
�����8"#��$	������,=���>	?@�� �
⇒��	��������������⇒�
������	�������������
�����8"#��$	�������,=���>	?@�� �
⇒���	��������������⇒�&������	���������������
���������⇒������	���������
�
���������⇒�������	�����������
��×��
��⇒�������	������������
��������⇒���	����⇒���	���"�

5
(5) 2m 1 8 1 8 1 20 21

2
⇒ = − = + × = + =l

2m 21 m 21/ 2∴ = ⇒ =
5 21 4 5 21 20

(1) n 2 m 2 10
2 2 2 2

− + − −⇒ =− − − =− + − = = =−l

��	���"�����	���"����	���
�28��8 ���	����������01
���/
�P�]̂ &��	���8&] 	�����8"#�	&�C��9��D�$

25 21
x y y 10

2 2
= − + −

2 22x 5y 21y 20 5y 2x 21y 20 0⇒ = − + − ⇒ + − + =

� ������
�	���598
������ 
��:%� ���
�����598
�
����%�)�

������
�
������������
�����	��57 -�)�
&� $
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��#�	�����8"#��$	���	�����⇒����	�
�������������������

�∴������ F9G	��8���	,=8	&�.��A
�I	&�C��9��D�$���	���
2a

m
�����������

L�M	&�C��9��D�$ ��	�����_	?@8`,� 2a
c

m
=


��#�	���#��$	������	��������������

�������!"#$	�������
3��	&�.��A
�I	�"#����$

����	����������	 �	% ��!����aV"#�,�

2 2
2 22a 4 a

2a (1 m )
m

⎛ ⎞ = + ⇒⎜ ⎟⎝ ⎠
2

2
2 a

m
= 2 2

2
2

(1 m ) (1 m )
m

+ ⇒ = +

2 2 2 2 2 2 2(1 m )m 2 (1 m )m (1 1 )1 m 1 m 1⇒ + = ⇒ + = + ⇒ = ⇒ =±

������������ ���E	���8&] 	Q��Z�E	&�.��A
�I8	&�C��9��D�$8�

��	�
2a

x
1

± +
±

 ⇒����	�±������

� ����
�������
����%��,;<
5,��:=>,+!
�?@AB�C,
D��E��
�����������	��	�����������
5� �8

1
8a #���������������������#��-�$%�F7G�=
57
-�)�
,��$


� �/)34�b	c��d8�����������	�����
���������

5�������	����
���������6���������	�����

��������

�Δ�56��NMef8��
2 2 2 2

1 2 1 3 1 2 1 3

1 2 1 3 1 2 1 3

x x x x1 1 at at at at
y y y y2 2 2at 2at 2at 2at

− − − −= =
− − − −

2 2 2 2
1 2 1 3

1 2 1 3

a.2a t t t t
2 t t t t

− −=
− −

�
1 2 1 2 1 3 1 32

1 2 1 3

(t t )(t t ) (t t )(t t )
a

t t t t

− + − +
=

− −

1 2 1 32
1 2 1 3

t t t t
a (t t )(t t )

1 1

+ +
= − −

2
1 2 1 3 1a (t t )(t t ) ( t= − − 2 1t t+ − 3t )−

2
1 2 2 3 3 1a | (t t )(t t )(t t ) |= − − −

2 3 31 2 2 1y yy y y y
a

2a 2a 2a 2a 2a 2a
⎛ ⎞⎛ ⎞⎛ ⎞= − − −⎜ ⎟⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠⎝ ⎠

y
at y t ,......

a
⎛ ⎞= ⇒ =⎜ ⎟⎝ ⎠

1
1 1 12

2
Q

2

1 2 2 3 3 1
a

(y y )(y y )(y y )
2a.2a.2a

− − −=

1 2 2 3 3 1
1

| (y y )(y y )(y y ) |
8a

= − − − 6#7"#g�h�i



� �
9

���������	
��Q 
������-2B�����	
����������������

Q21&22: ���
�����
�
� $%
�&�%%�!��!��	
��H
F�����
�
)���� !�
��IJ*K
/L7!�,��

�&�%��!��!�
"1�*,-��� $


� 7�	∫8*���0�	∫8*��−���8*���0��
�N$
�j�	����T�"#��$�9	8*��−�����!"#$
k�����	����T�"#��$�,	8*���⇒�∫ ,�	���:8�
2)3*,=	&��'�98 	&�'��#�$	 ���E
7��	�8*�

�−����−�:8��−∫��−��8*��−����:8���−�:8��0�
	�−8*��−���:8����−��∫8*��−���:8��0�
	�−8*��−���:8����;��∫8*��−����−8*����0�

n 1sin xcosx−= − n 2 n(n 1)[ sin xdx sin xdx]−+ − ∫ − ∫
n 1

n 2 nsin x cos x (n 1)[I I ]−
−= − + − −
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