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�� 1 cos2x dx−∫ �����<�7�=��>?! 	�  
8

18

x
dx

1+ x∫ ����<�7�=��>?!
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2
2

2xdx

1+ x∫ �����<�7�=��>?! ����
��

8

0

cos x dx∫ ��������� ����!

��
2 23

x
3

d y dy
3 e = 4

dxdx

⎛ ⎞ ⎛ ⎞− −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠
"#$�"���%����������1�@�1�A�,������A2�������<6������ ����!

� � � � � � � � *
��� �����#$+,-�.#/��0�1'������������������� ��!�"������������#$%&'�()2 �����������
��� 
������������%��	�
���α������α��������&'(	)��*+,-	.�/	01"2�3��	����� !�"#$

��� 45678	���9
��	:�;<	
����−�
+�������������	����=>	��"#�,-	���%�	����������	����� !�"#$
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��������(%�� �����ME�>?!
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2 2

2 2

x y
+ = 1

a b
�B�C���	�5�7��������������������������	
����
�	�������	
���
�����

��� ������	������������������ �
�	�������������!�"	������� �#����$���	�������%�$���	&�'	����������	��(�
���)*��
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�����

���
�� 5

5 5
0

sin x
dx

sin x + cos x∫ ���	$+)��,���� �	��� dy xy + y
=

dx xy + x
��	-./0�,����

���������	
���� �
��������������������������� !�"#$�
%�&'()*�+��� !�"#$��
��,-��./0 ����	���
�
�
� ����������	���
����	1�23��4�	$+���	56�'�	�7#�8	��(�
���)*�9	!���
�����

��� ��������
�:23�$�	&�; ������	����	��������<�=	,'>�	?*@	5AB�4	C	��'�@	�7#�8	��(�
���)*�9	
���
�����

�� �����������4	:5.� )�
�	�� ���D	�����	�����	,� ��4�D�

���
dx

5 + 4cos2x∫ ��������	
��� ���� ( )( )
dx

x x+1 x+2∫ ���������	
���

���
/3

/6

sin x
x

sin x cos x
d

π

π +∫ ���	$+)��,���� ���� ( )2 2x + y dy = 2xydx ���	-./0�,����
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������������234��5���	��67$� 89-:���;�����< =$����$�>?$� =0

���� ������ ��	
��	����������������������E��D	F�@-.��G�	�����	

�7#�8	��(�
���)�	�
−������−�������⇒�
��������������������	�

⇒ �
� ���
�������������������������	�⇒ 
����������
������������

�������������������������������������������������������������������������

�� ������������������ 89�:������
��� ��@�AB")�C1�D���;�����<E�(���$��FG�./0

���� �������	��������
���������	������������	��
������
�����������	
��	�������� ����	����

���3�5�����������	�����	�������������	������� ��!"�#$��

1 2

1 2

y y
m

x x

−=
−

5 1 4
2

3 5 2

−= = = −
− −

∴�����#$���%��!&'(�)*+,-����	�������������	�����./0��!�12	���������!�
�
��

�⇒���	�����
��� ⇒��	�����
���� ⇒ �
�������

�������������������������������������������������������������������������

�� ��������������������������	��
��������A��� 89�:)�� H�E������;�����< =���$�>?$� =0

���� ��������$��34��5�12��16�4���"≡����������	��
���#�"$�≡ 2 2 7 8 11
x y x y 0

3 3 3
+ − + + =

�������$���789�!:�./0��!�12���"���"$���

⇒
7 8 11

3 x 4 y 5 0
3 3 3

⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞− + + − − + − =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠
2 20 4

x y 0
3 3 3

⎛ ⎞⇒ − − + =⎜ ⎟⎝ ⎠
�⇒ ��
������

⇒ 
������

�������������������������������������������������������������������������
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���� ��������	
��������%
�⇒����%�⇒������
������	����������"���

���������	����������"��
�����⇒
������ ⇒�
��%�

���� 2 2
1 1 1 1y 8x y 8(8) y 8= ⇒ = ⇒ = ± ∴����
��������%��&%�

�������������������������������������������������������������������������

�� ������	
���������	
����������	����������������������������������

���� ����������	
����
2 2

2 2 x 4y
x 4y 5 1

5 5
− = ⇒ − =

2 2x y
1

5 5 / 4
⇒ − =  ⇒����	�
��������	'�

�
����(������
�!������ �!"��#�������!��������(

��	
��
���������$� 2 2 2 2 2n a b m= −l � ⇒�
2 2 25

(k) 5(3 ) ( 4)
4

= − − ���	����	

2k 25 k 5∴ = ⇒ = ±

��������)��
−���(�������!
���%�&'�()*+�
���������!�−�����,����
��������
�-�.
/0��1
�������������������������������������������������������������������������

�� dxcos2x1∫ − �������� !
 "#�

���� I 1 cos2x dx= −∫ 22sin x dx= ∫ � 2 sin xdx 2 cosx c= = − +∫
�������������������������������������������������������������������������

	� ∫ +
dx

x1

x
18

8

�������� !
 "#�

���� �
��*�⇒�+
�,
�,*� dt
9

1
dxx8 =⇒

8 8

18 9 2 2

x dx x dx 1 dt

91 x 1 (x ) 1 t
∴ = =

+ + +∫ ∫ ∫ 1 1 91 1
Tan t c Tan (x ) c

9 9
− −= + = +
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�� ∫ +

3

2
2x1

2xdx
�������� !
 "#�

����

3
2 3

22
2

2xdx
[log |1 x |]

1 x
= +

+∫ � 2 2log |1 3 | log |1 2 |= + − +

10
log10 log5 log log 2

5
= − = =

�������������������������������������������������������������������������

 �
π

∫
/2

8

0

cos x dx ��������������

������

�� ��
8 n

0 0

cos x dx = cos x dx∫ ∫ ��-����-��⇒���%��$�$�2���2��&3�������456�

8

0

cos x dx
π

∴ ∫
/2

� n 2
n 1 7 5 3 1 35

I x x x x
n 8 6 4 2 2 256−
− π π⎛ ⎞= = =⎜ ⎟⎝ ⎠

�������������������������������������������������������������������������

���

2 23
x

3
d y dy

3 e = 4
dxdx

⎛ ⎞ ⎛ ⎞− −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠
�$%���������&�������'���(�����)�*
����������������

���� ���-�2�7��*��8
����.�9�#:�;�<����#:��#:���
�*����
23

3

d y

dx

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

�∴�����-�2�7��*��8
�����5=����
�8
��>?�
��������#:��>��@���
��>A
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������
�	�������� !"#�$%��&'%�&()�"*+

���� �����
B�-���
�������� ��C��*D�%��E��������������F	3GH��I�������

�����2���JK%�&��
���α������α����������L������/M��*����1

��
N���������5=�2���JK%�&�#:����L��������

∴�OP3�!Q56
N��� 2 2 2 22 r p 2 a p− = −
�������������������������������������������������������������������������

��� ,-./0�&��12��3�4��������������	������5��6�7�8�9:���"*������������;�&'
�<��&'%�&()�"*+

����� ��
�2R��
B�-�2�7��*��8
��"�
�������
�� ������������

"�����,�
B�-�%��E����������� ����������⇒� �������� �����

"����,�
B�-
��
�������−��
�+������������)*+���L�#���*����1

∴���$��  �$������$�⇒���−���� �����������⇒�−���+�� ������

�������� ����������'�(�2�7��*��8
�/M�E���%�S�R�.#�

⇒�−�����+�������������⇒�����%���������+

�������� ����������+���������/M�E���%�S�R�.#�����
�2R��
B�-�2�7��*��8�
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�+����������+����   ⇒
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)�$�456���������7��)�$�85�� 9 �:;"<�')

�	
�*
�������&�����=������>0 "#�

���� �����T��U
B�-�2�7��*��8���+
���������
�����+��⇒(+
����
�������������+�

⇒+�
���
������������������+�������⇒+�
�������������������

�
9⇒

2(x 2)

144

− 16+
2(y 1)

144

+ 2 2(x 2) (y ( 1))
1 1

16 9

− − −= ⇒ + = �

2 2

2 2
(x h) (y k)

1
a b

− −+ = �� �!"��#��������������+�⇒���������⇒�.��

��
N���V���WS�X�2�
������T��U
B�-��
�����/�(���������

����
2 2

2
a b 16 9 7

e
16 4a

− −= = =

������	Y�Z��������/±�0�(����
4 7

(2 , 1)
4

± − �� (2 7, 1)± −

�������	����L��!Q56
N��
22b 2(9) 9

a 4 2
= =

��1�������%�&�2�7��*��8���
��� a 4x4 2 7 16
h 2 7x (2 7 16)

e 7 7

±± = ± = ⇒ = ±

�������������������������������������������������������������������������

��� ��
2 2

2 2
x y

+ = 1
a b

�=
�>���5��&?����%��#�����	
��
��&:�"@�&?���������&'%�&()�"*+

���)
2 2

2 2

x y
1

a b
+ = T��U
B�	-��W���θ��������θ������θ��
��[�2�\��]%�&��
�!���������^��_�1

T��U
B�-�'�(���θ��
��[�2�\��]%�&�
x cos ysin

1
a b

θ θ+ =

'�(�2�7��*��8P�`��
�!�������� �!"��#�

cos sin 1

a bm n

θ θ −= =
l

a bm
cos , sin

n n

−⇒ θ = − θ =l

���N\56������θ�������θ����

⇒
2 2 2 2

2 2 2 2 2
2 2

a b m
1 a b m n

n n
+ = ⇒ + =l

l
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�����	�������?�@��������� *
�� �7��������� 9 �7���/ "%�����������

��&�����=������>0 "#�

���� ����������	
��������������	
�
2 2

2 2x y
1 a 4, b 3

4 3
⇒ − = ⇒ = =

�����
�����,�%�&�F	���!���

⇒�T����L%�&�F	�����

���1*
 A
!�F	����*ab��2�\��]%�&� 2 2 2y mx a m b= ± −

����!����*ab��2�
������2�\��]%�&� 2y 1.x 4(1) 3 x 1= ± − = ±

x y 1 0⇒ − ± =

����!������*ab����L�2�\��]%�&�� 2y ( 1)x 4(1) 3 x 1= − ± − = − ±
x y 1 0⇒ + ± =

�������������������������������������������������������������������������

���

�� 5

5 5
0

sin x
dx

sin x + cos x
∫ ������� !
 "#�

����
a a

0 0

f (x)dx f (a x)dx= −∫ ∫ ���
��)*+��C����

�

�� 5

5 5
0

sin x
I dx

sin x cos x
=

+∫ ��������

�

5
/2

5 50

cos x
2

dx
sin x cos x

2 2

π
π⎛ ⎞−⎜ ⎟⎝ ⎠=

π π⎛ ⎞ ⎛ ⎞− + −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

∫
/2 5

5 5
0

sin xdx
......(2)

sin x cos x

π
=

+∫

����
���������������*����#�

/2 5 5

5 5
0

sin x cos x
2I dx

sin x cos x

π +=
+∫

/2
/2

0
0

1dx [x] 0
2 2

π
π π π= = = − =∫

4
I

2
I2

π=⇒π=∴
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dy xy + y

=
dx xy + x

����BCD5 !
 "#�

���� ���-��
�*���2�7��*��8���
dy xy y dy y(x 1) y 1 x 1

dy dx
dx xy x dx x(y 1) y x

+ + + += ⇒ = ⇒ =
+ +

⇒ 
y 1 1x 1 11dy dx dy dx1
y y yx x x

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ += ⇒ =+ +⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠ ⎝ ⎠∫ ∫ ∫ ∫

�⇒ ����2�������
���2��
���2��� ⇒ ��
�����2������2��
��2���

e
cx

y x log
y

⎛ ⎞⇒ − = ⎜ ⎟
⎝ ⎠

∴ �GH�����
y x cx

e
y

− =
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��������A�12��$7�9B��"@� C������������;�&'
�<��6������D�������&��1E�6�F'%�&()�"*+

���� 3��������4�������������������� �5=

"�
���������
B�-�%��E��������^��_�1

⇒�"3�"4�"�

���N\56���"3�"4�⇒�"3��"4�

2
1(x 3)⇒ − 2 2

1 1(y 4) (x 3)+ − = − 2
1(y 2)+ −

⇒ �����������������

⇒ ���������&������

⇒  �����������������������������������������

���N\56����������������������������

⇒ ������⇒ ������ ..........(1)


������"3���"��⇒ "3����"��

2 2
1 1(x 3) (y 4)⇒ − + − 2 2

1 1(x 1) (y 4)= − + −

⇒ �
���������
�����

⇒ �
�������&�
����

⇒��
��������
�����������
����������
����

���N\56��� 
����������
���������
���

⇒ �
���⇒ 
����� ..........(2)

����#��������5=

∴"�
������
B�-���C��*D�%��E�������������
�����3������

��
N��F	3GH��I� 2 2r SA r SA= ⇒ =
2 2 2r (2 3) (3 4) 1 1 2∴ = − + − = + =

∴��������%��E����
�����������#��#:��
B�-�2�7��*��8�
2 2(x 2) (y 3) 2− + − =

2 2(x 4x 4) (y 6y 9) 2⇒ − + + − + =
2 2x y 4x 6y 11 0⇒ + − − + =

���������
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�� ��� ������� �� ��	��� ������ ����� �!"#$� � %��&'(�)*

���� %��E��������������5=�%�&��
�������)*+�#:����L��������
| 3( 2) 4(3) 4 | 10

p 2
59 16

− + += = =
+

���	-�cK�����5=�OP3�!Q56
N���� 2 22 r p 2⇒ − =

2 2r p 1⇒ − = 2 2 2 2 2r p 1 r 2 1 r 1 4 5⇒ − = ⇒ − = ⇒ = + =

∴�%��E������������
�����F	3GH��I�����	��#���*ab��
B�-�2�7��*��8����
������������	

⇒��
���
�����������+���	�⇒�
������
����%�

�������������������������������������������������������������������������
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���'�1:C����������������1���E !
�����

���� ���	
�����N��	���"�
���������%�&�5������^��
�1

�����%�&'�(�"��C��*D�d%�S��
��6�����^��
�1

"6��C��*D�
����3�����
N���3������^��
�
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1 t dt
cos 2x and dx

1 t 1 t

−⇒ = =
+ +

2
1

2 2 22

2

dt

dt dt 1 t1 tI Tan c
3 35(1 t ) 4(1 t ) t 91 t

5 4
1 t

−

⎛ ⎞
⎜ ⎟ ⎛ ⎞+⎝ ⎠∴ = = = ∫ = +⎜ ⎟⎛ ⎞ ⎝ ⎠+ + − +−+ ⎜ ⎟⎜ ⎟+⎝ ⎠

∫ ∫ 11 tan x
Tan c

3 3
− ⎛ ⎞= +⎜ ⎟⎝ ⎠
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���
dx

x(x +1)(x + 2)∫ %��9B<?����"*+

���� 50*� 1 A B C

x(x 1)(x 2) x x 1 x 2
= + +

+ + + +
A(x 1)(x 2) b(x)(x 2) C(x)(x 1)

x(x 1)(x 2)

+ + + + + +=
+ +

A(x 1)(x 2) b(x)(x 2) C(x)(x 1) 1⇒ + + + + + + = ���������
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1 1 1 1 1 1
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x(x 1)(x 2) 2 x x 1 2 x 2
∴ = = − +
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1 1
log | x | log | (x 1) | log | x 2 | c

2 2
= − + + + +
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sinx
dx

sinx+ cosx∫ %��9B<?����"*+
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b

a

b

a
dx)xba(fdx)x(f ���
��)*+��C��2��

/3 /3

/6 /6

sin x
6 3sin x

I dx dx
sin x cos x

sin x cos x
6 3 6 3

π π

π π

π π⎛ ⎞+ −⎜ ⎟⎝ ⎠∴ = =
+ π π π π⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ − + + −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

∫ ∫

/3 /3

/6 /6

sin x
2 cos x

I dx dx
cos x sin x

sin x cos x
2 2

π π

π π

π⎛ ⎞−⎜ ⎟⎝ ⎠⇒ = =
+π π⎛ ⎞ ⎛ ⎞− + −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

∫ ∫

���456���
/3 /3

/6 /6

sin x cos x
I I dx dx

sin x cos x sin x cos x

π π

π π
+ = +

+ +∫ ∫

[ ]
/3 /3

/3
/6

/6 /6

sin x cos x
2I dx 1dx x I

3 6 6 12sin x cos x

π π
π
π

π π

+ π π π π⇒ = = = = − = ⇒ =
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2 2 dy x y
(x y )dx 2xydy .....(1)

dx 2xy

++ = ⇒ = ���2�
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�*���2�7��*��8
�

��
N�� y vx= ����)*+�hi
dy dv

v x
dx dx

= +

opq����5=
2 2 2 2 2 2

2
dv x (vx) x v x x

v x
dx 2x(vx) 2x v

+ ++ = = =
2

2

(1 v )

2 x

+ 21 v

2vv

+=

2 2 2 2dv 1 v 1 v 2v 1 v
x v

dx 2v 2v 2v

+ + − −⇒ = − = =

2dv 1 v
x

dx 2v

−∴ = 2 2 2

2vdv dx 2vdv dx 2vdv dx

x x x1 v 1 v 1 v

−⇒ = ⇒ ∫ = ∫ ⇒ − ∫ = ∫
− − −

2 2log(1 v ) log x logc log x log(1 v ) logc⇒ − − = + ⇒ + − =

2
2 2

2
y y

log(x(1 v )) logc x(1 v ) c x 1 c;   v
xx

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⇒ − = ⇒ − = ⇒ − = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠
Q

x⇒
2 2

2

x y

x

− 2 2
2 2x y

c c x y cx
x

⎛ ⎞ −⎜ ⎟ = ⇒ = ⇒ − =
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