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�� �����������������	�
������������	�
�������������
��
����������������������� �
���
��!���!��"

�� ��������
��� �#$� ������� �%�&�'�� ()*)+� �	�
��� ,-.�/0� 12�� ,-3!
��/4�� 
��!���!��"

	� ���������������
���������������������������
�����#$������5!�5�6��7�8��9�:�!;�<�=>���?5!��
��!���!��"


� @�/A��� (B*CD+*� #�EF� (B*� )+� �7� ��5� G-���5��!� ,-3!
��/4�� 
��!���!��"

�� ���−�����
��HG-���5��I�
J����−��������
���,-.�/0K�8��������?5!��
��!���!��"

�� 2
cos x

dx
(1 sin x)+∫ �!� ��4J�:���9 �����  ∫�����������!���4J�:���9

�
4 4 4 4

5

1 + 2 + 3 + .. + n
Lt

n→n �
��!� ��4J�:���9" �����

��
2 4

/2

sin x cos x dx
−π
∫ ��!� ��4J�:���9"

��� ����������������������������
����!���LF�:���9

� � � � � � � � 

��� ������ ��$�%&� '�(	� )�*!� ������������ ����
����� ��������� ���� !�"#+ ������������������

��� �������−���
���������MGN������	���E��%!�O� ��%P� QR�� ,-.�/0K�8*� ��/IG-
7
S75�T� U�/.�/:$� � �HVFW!X� 	NYZ5��� 
��!���!��"

��� ��������������������
���������������������������
����#$������5!��
����
�
�[J�,-.�\�:�!;�<�=>�
�����
������:�IG-��9�

�	� �
��]�/̂�������#�VFW!5!������5!"��_-2��`
�S���
��
�����������
��,-�!V2_-a���HVFW!X������$*�]�/̂�������b�$����%��


��!
T���9"

�
�
2 2

2 2
x y

+ = 1
a b

� ]�/̂������
J�� �!α ���!"#α 
�$�,-.�/0K�8� 
7��c�
J� ���!�!�� 
��!
T���9"

��� �������
���#$��HG-���5��!���	�
���K
���%�*�b�$����%��*�#�VFW!5!*����!���K�8�,-3!
��/4�*�#�EF5�6��de� �O5�!�
��!���!��"

��� ���
��������
����� # $ � G-���5��!��5:$� U�/.� !� � G - � $ Y f �  	 N Y Z 5 � � � � 
 � � ! � � � ! � � "

��� ������������
���������!���LF�:�!��
� � � � � � � � � �

���� ������������������������� �!"#�$%&��'!()*+,�-��!"#�$%&�����./��012 �������	�

�� ��������%����E��%!�O5!� ��!��c� dg��I*������	��������� K�8MGN� K
���%��� b��$� ������ ,-3!
��/4�� 
��!���!��"

��� ��������������������
���������h��������%P�V2_-i���7�,-�.\,-I��j���k�l!m������/n���b�h�������,-3!
��/42�h�
��!
T���9"

��� G-���5��!������
��������� �����	� 
������ &������ ���� ������������ �������� � θ��θ��� !���� "#���$%&'�()

'�#θ��'�#θ��*�����+,��������(�#���
�(������-./�&�0�1���2�"34.��56)

��� 1
dx

1 sin x cos x+ +∫ ���78!9�"3�56)

��� n
nI = cos xdx∫ ���(�� n 1

n n 2
1 n 1

I = cos xsinx + I
n n

−
−

− �2�2��4.+�"3�56)��:2���56�∫ �!��������78!9�"3��()

���
��

0

x
dx = log( 2 +1)

sinx + cosx 2 2∫ �2�"34.��56) ������	���
dy

xlogx + y = 2logx
dx

����;<=>�"3�56)



� 3
��������	�	�
����������

�
�
�
�
� �

�
���	
�

��������	
��-Q

���� ��� ���	
���
���������

��������	

� ����������������������������� �	�
��� ��������� �
�� 
���
����������� ���� ���� �
��� 
��!���!��"

� ��3$��?�3$�(����������−����−���������	�


��3$��?�3$�(�������������������+2�����	�
� �@A�B7C����D���	����������	������

E��5F���G�� �α,β�����G���(

���������	��α,β�����������	
��������
	�

2 3
(4,4) , 2 8; 2 8

2 2

α + β +⎛ ⎞= ⇒ α + = β + =⎜ ⎟⎝ ⎠
⇒α	���	���α	���	�

∴ �����	������	������

�������������������������������������������������������������������������

�� ����������������	
�������������������������� �!"����#$����%
���&$'(&$��)

��� ���������
	�����������	�������	
�����	�������	�������−�	


�	��������	
�����	���������� !����������"��#$�%&'�()�*+��%&,
�#�(-�����	
�⇒������������
��	�


⇒�����������−��	�
�⇒ �����	


�������������������������������������������������������������������������

	� ���������
���	����� ����������������� # $ � � � � � � % ! � % � & � � ' � (��)�*�!+�,�-.��� /%!�� 0���1

���� .�#$�����	���������	�����	�����	
��������	�������	������	��

���*	+�+
,-�./��&�0��$�$
�����������	��

5
2 (1) 2( 7)(2) 34 k

2

−⎛ ⎞⇒ + − = − +⎜ ⎟⎝ ⎠

5 28 34 k k 33 34 1⇒ − − = − + ⇒ = − + =

�) �*
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�� 1��2����3�45����*67��3����'8�'9+�:��*�+��$���#$����%
���&$'(&$��)

���� /�(0	�� 	����������1���	����� .2�34� �������!5�(67&�8�
�%&	6��9

∴���#:	���!��:85�;�%&	6����(��	
�����7&�1	���
	���;:<=���>�?8�@�4
�A

�"""��1�����/�(0	�� ��#�BC�D7E��@�FAG

#�	� ��	 2 2(3 3) (1 2) 9 3− + + = =

∴�/�(0	���$���	�������	��H�?I�

�7&�1	���
�%&,
�#�(-	� ��−$���	��#��−���⇒��−����������������

⇒���−�����������

�������������������������������������������������������������������������

�� ������	
���������	
����������	����������������������������������

���� .J3���<7&�1	���
�
2 2

2 2 x 4y
x 4y 5 1

5 5
− = ⇒ − =

2 2x y
1

5 5 / 4
⇒ − =  ⇒�#�	��	
�����%�	���

�������	
��
����&��'	
��K�LM�3?8��	���&	�����'	�

����� ;�<�0��$�$
N� 2 2 2 2 2n a b m= −l

⇒�
2 2 25

(k) 5(3 ) ( 4)
4

= − − 	�����
	��

2k 25 k 5∴ = ⇒ = ±

������������−����	
��
��	&�����OD7EP#Q�	6�3��	#�&�−%������5��
	
��
���
	���2�	RS�
9

�������������������������������������������������������������������������

�� 2
cosx

 dx
(1+sinx)

∫ ������� !
 "#�

��� ��()'�	*�⇒�+(��,��	�,*

2 2

cos xdx dt 1
I c

t(1 sin x) t
∴ = = = − +

+∫ ∫ 	�
1

c
1 sin x

− +
+
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�� �������� ����������	
���

���� ��������	
�������-	.+�����������������	
��������/�	��

������� ����� !"� ���	#��� "��$

2 2x 1 x
I log x.xdx (log x) . dx

2 x 2

⎛ ⎞
= ∫ = − ∫⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

2x x
(log x) dx

2 2

⎛ ⎞
= − ∫⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

2 2x 1 x
(logx) . c

2 2 2

⎛ ⎞
= − +⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

2 2x x
(log x) c

2 4

⎛ ⎞
= − +⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠

�������������������������������������������������������������������������

!� Lt
→

4 4 4 4

5n

1 +2 +3 +..+n

n�
���������	
���

���
4 4 4 4

5n

1 + 2 + 3 + .. + n
Lt

n→∞

4n n4

5n nr 1 r 1

r 1 r
Lt Lt

n nn→∞ →∞= =

⎛ ⎞= = ⎜ ⎟⎝ ⎠∑ ∑ �	

11 5
4

0 0

x 1
x dx

5 5

⎡ ⎤
= =⎢ ⎥

⎢ ⎥⎣ ⎦
∫

�������������������������������������������������������������������������

�� ∫
��

2 4

- ��

sin xcos x dx ���������	
���

����� ����	()'��+(�� ⇒ �����	()'�����+(������	��()'����+(����	()'��+(��	����

∴����������	
������

/2 /2
2 4 2 4

/2 0

sin xcos x dx 2 sin x.cos xdx
π π

−π
∴ =∫ ∫

[(1)][(3)(1)]
2

(6)(4)(2) 2 16

π π= =

�������������������������������������������������������������������������


�� ��"
����#� �����"
����#� ��������������	
���

��� ��#�%�&�� !"���'� �()�����������,�������������,��	�
�⇒�����������,��	������������,�

1(1 y)dy (1 x)dx (1 y)dy (1 x)dx 11 dy dx1
yy x y x x

+ + + + ⎛ ⎞ ⎛ ⎞+⇒ = − ⇒ = − ⇒ = − +⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠∫ ∫ ∫ ∫

⇒�.+��������	��.+����������⇒������.+���.+���	��

∴�*+���"������.+�����	�
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� ������$������������	�"�����#�
��������������������������������� �! "�#�$�����%&�'()*+,�-.	/0"1�

�2�34��56

����� ��#�%�,����-�����������������.#�%���	������#�	
"

�	�����−#�	
���.#�%�/
0������������1�23"���4�(56�7���'� �()�����	�������−#�	


∴�8���4�(56�79�:�(�
��;�<;!#=�>�(4�(?��	@��AB��0CD!E��

1
| (x

2
Δ = − &�#��(7����FG y − &�#��(7����F�

2 2 4

1 1 1 1

1 a a a
.

2 x y 2 | x y |
= = �?�H��IH

�������������������������������������������������������������������������


�� �����������%�������������&���%�&�����78&����9�"�:�2�;��4�2<=� ����>�%�?2@�AB� %�&���%�&

7��%�����CD�

��� J3K"��������.#�%���'� �()�!LM��NO�(
������LP��

∴�Q��.#�%��!�0�
�
������R�ST�-"H

Q��.#�%��!����4.U�?�V W�XP�0�
�
��������6��	�Y!

1�	���������1�	�������� �����6�Z����!��"H

⇒��Δ�01�1�� ���� [� ��0CD!E���	


⇒ 1

2
2��������������������3	
�⇒���������	
� ⇒�������	�����"

�������������������������������������������������������������������������

0	�
�
��� ���������4�������

��0CD!E��	� 1 2 2 1
1

| (x y x y ) |
2

−
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	� :�2�E��F�������89)*+"������"6�'G�HIJK�2!��:�2��4��'����'�:�2����)HG�L�'()*+,��7�5�&�

E��F�������M�&N�'������2��#N�CD6

��� \�(]�.#�%���'� �()��
2 2

2 2

x y
1, (a b)

a b
+ = > �&"�^"��H

��#5�
���6	��#5�
��!�������_`��A!�������4�
�%��&""a�	b��*+c� <��d� ��^"H

������_`��A!�����E�����(���6	�#5

J
�-4���Δ�64������b�e�	@��AB��⇒��4	�6	64"

J
�-4����4	�6�⇒���4���	���6��

⇒��#5���%��	���#5��	�#�5�

⇒� #�5��#����5��	�#�5�� 2���� %�	#����5��3

⇒�5�����5��	�5�⇒��5��	��⇒�
2 1 1

e e
4 2

= ⇒ =

∴�\�(]�.#�%�f#�[�	��#��5	���

�������������������������������������������������������������������������


��
2 2

2 2
x y

+ = 1
a b

�E��F���9���=����(��)�������������� �CO��=��P�����2��#N�CD6

����
2 2

2 2

x y
1

a b
+ = \�(]�.# %̀:�����θ��	�#+(θ��%()'θ�����1���4�(56�7����&��'	
�&"�^��Y�H

\�(]�.#�%�/
0���θ�����1���4�(56�7�
x cos ysin

1
a b

θ θ+ =

/
0���'� �()�:g����&��	��'�#=�ST!K�;

cos sin 1

a bm n

θ θ −= =
l

a bm
cos , sin

n n

−⇒ θ = − θ =l

J
�-4���+(�θ���()'�θ��	�

⇒
2 2 2 2

2 2 2 2 2
2 2

a b m
1 a b m n

n n
+ = ⇒ + =l

l

������

���

��
��

��
��

�

� �
� �

� �
� � � � � �

��θ�

�	
����	���

�
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�� ������	��78&�7(���9�"P���P.5�2N����'�����M�&N�'������89)*+"���P����������Q�2��R���89
*"�S�
TUCV��"���2�34��56

���� J3K"�&@
��`�!�����'� �()�����	
��	
2 2x y

1
4 1

⇒ − = " J� [����#�	���%�	�

�)��6��	����1	��
�
�

�))���f#�[�	��#��
2 2

2

a b 4 1 5 5
e

4 4 2a

+ += = = =

�)))��_`��A!	��7#5�
� ( )5
2 ,0 5,0

2

⎛ ⎞⎛ ⎞
= ± = ±⎜ ⎟⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠

�)/��:��#�6�7!���'� �()���
a

x
e

= ± 5
2

2 4
x x

5
⇒ = ± ⇒ = ±

�/���_`,�!�h��Si���-�
22b 2(1)

1
a 2

= = =

�������������������������������������������������������������������������


�� �������������78&����9�"P��5"%&�$���CV�'���&/W�-.	/0"1�5��2�34��56

��� ��#�%��	� ��!���	���""""�������	���"""""���

GjF9GkF�!"�*+a��?��;9���	���⇒���	�����	�������	���"

⇒��	
��LP�Y����=���⇒��	�

l���
�-��	� �����	���⇒� y 2 x=

a���
�-��	� �����	����⇒��	����

∴�;�!�N"���0CD!E��� �
4 2

0

x dx2 x
4

⎛ ⎞
= −⎜ ⎟

⎝ ⎠∫
43

3/2

0

32 16 162 x
2 x

3 3 33 12

⎡ ⎤
= = − =× −⎢ ⎥

⎣ ⎦
��?�H��IH

 

�

+�����

��	��

��	��



� 9
��������	�	�
����������

�
�
�
�
� �

�
���	
�

	
���������-Q


�� "�����# ����� ����IJX*�%��CD6

���� ��#�%�&�� !"���'� �()��
2 2

2 2 dy x y
(x y )dx 2xydy .....(1)

dx 2xy

++ = ⇒ =

"�Ja� d� � ���
m��#�� &�� !"� ��'� �()��H

dy dv
y vx v x

dx dx
= ⇒ = +

GjF� "��$�
2 2 2 2 2 2

2

dv x (vx) x v x x
v x

dx 2x(vx) 2x v

+ ++ = = =
2

2

(1 v )

2 x

+ 21 v

2vv

+=

2 2 2 2dv 1 v 1 v 2v 1 v
x v

dx 2v 2v 2v

+ + − −⇒ = − = =

2dv 1 v
x

dx 2v

−∴ = 2 2 2

2vdv dx 2vdv dx 2vdv dx

x x x1 v 1 v 1 v

−⇒ = ⇒ ∫ = ∫ ⇒ − ∫ = ∫
− − −

2 2log(1 v ) logx logc logx log(1 v ) logc⇒ − − = + ⇒ + − =

2
2 2

2
y y

log(x(1 v )) logc x(1 v ) c x 1 c;   v
xx

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⇒ − = ⇒ − = ⇒ − = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠
Q

x⇒
2 2

2

x y

x

− 2 2
2 2x y

c c x y cx
x

⎛ ⎞ −⎜ ⎟ = ⇒ = ⇒ − =
⎜ ⎟⎝ ⎠

∴�*+���"�������	��

������)(�&+,)�)5,�#+�,)'�.�"
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!� ���������
����������������������
����������	���� !"#��$�%���&�'��(��)�
*�+,-�$.�/��
$.���0���&

����  	�������4	���������������

��������	
���	�������	�������
��

⇒�� 	�4�⇒�� �	�4�"

⇒ ���������������	���������������

2
1( x⇒ 2

1 18x 16) ( y− + + 12y 1)− +

����� 2
1( x= 2
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