
�������	�
����	����������	�������������������

������

�������	��


���������	
���	
�	
���	


�� ����



� �
2

� ���� ����	
��Q������-2A� ����	
�� �������� ������

Q11:���� �!"����#�$�%
� ��������	
������������������	��������������������������

������������� !���"�#��
	
���$�� %&� '��(���)&*��
�+�! %,

�������������	
��
�����������	�
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2 2AB (2 4) (1 3) 8= − + − = �

2 2BC (4 2) (3 5) 8= − + − =
2 2CD (2 0) (5 3) 8= − + − = �

2 2DA (2 0) (1 3) 8= − + − =
2 2AC (2 2) (1 5) 16 4= − + − = = �

2 2BD (4 0) (3 3) 16 4= − + − = =
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� ����	
�������	�����%&�� 2 2x y
4(a b )

a b
+ = − �*��
�+���-,

�� �	(�.�/0���
�!1�������������������⇒���������������
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2 2x

a 3b
a

⇒ = −
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�78���9
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2 2y

3a b
b

⇒ = −

2 2 2 2x y
(a 3b ) (3a b )

a b
∴ + = − + −

2 2 2 24a 4b 4(a b )= − = −

�
z 1
z i
�
�
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��
z 1 (x iy) 1

z i (x iy) i

+ + +=
+ + +

[(x 1) iy] [x i(y 1)]
.

[x i(y 1)] [x i(y 1)]

+ + − +=
+ + − +

2 2
[x(x 1) y(y 1)] i[xy (x 1)(y 1)]

x (y 1)

+ + + + − + +=
+ +

���
2 2

2 2 2 2
(x y x y) [xy (x 1)(y 1)]

i
x (y 1) x (y 1)

+ + + − + ++
+ + + +

��;�2���.��������<������
2 2

2 2
x y x y

1
x (y 1)

+ + +⇒ =
+ +

 ⇒ ���������������������

⇒ ������������������������⇒ �������
∴������=3+�#>����	
�5��?	����������
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2

2

x + x + 1

x - x + 1
./%�#0�1��+>2*��#&�6=&� %,

��
2

2

x x 1
y

x x 1

+ +=
− +
2 2y(x x 1) x x 1⇒ − + = + +

2 2yx yx y x x 1⇒ − + = + +
2 2yx x yx x y 1 0⇒ − − − + − =

2x (y 1) x(y 1) (y 1) 0⇒ − − + + − =
2(y 1)x (y 1)x (y 1) 0⇒ − − + + − = �������������

������6@�� )A��B
�# )C���
D='+��E;��F6�
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 2b 4ac 0∴Δ = − ≥
2 2 2 2(y 1) 4(y 1) 0 (y 1) (2y 2) 0⇒ + − − ≥ ⇒ + − − ≥

( )( ) ( )y 1 2y 2 y 1 2y 2 0⇒ + + − + − − ≥

a b (a b)(a b)⎡ ⎤− = + −⎣ ⎦
2 2Q

( )(3y 1) 3 y 0 (3y 1)(y 3) 0⇒ − − ≥ ⇒ − − ≤

�
1

y ,3
3

⎡ ⎤⇒ ∈ ⎢ ⎥⎣ ⎦
∴ 2�G5H.�

1
,3

3
⎡ ⎤
⎢ ⎥⎣ ⎦

� ��1���2 1/�?& 2
x

x 5x 9− +
�� ��� %� 8�  �@.
%

1

11

−
 ��4��

A��B�&*��
�+�! %,

�� �	('.�������5���I
�� 2

x
y

x 5x 9
=

− +
��
�J�
�+�

2y(x 5x 9) x⇒ − + =
2yx 5yx 9y x 0⇒ − + − =
2yx (5y 1)x 9y 0  ......... (1)⇒ − + + =

������6@�� )A��B
�# )C���
D='+��E;��F6�
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 ∴�Δ���−
��≥�
⇒�������−
�������≥�
�⇒ �����������−����≥�
⇒ −����������≥�
⇒ ����−���−�≤�
⇒ ����−�����−�≤��⇒ �����−�����−��≤�
⇒ ����+1)��−��≤�

⇒ 1 1
y ,1 y 1

11 11

−⎡ ⎤∈ − ⇒ ≤ ≤⎢ ⎥⎣ ⎦
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11
��
D='+�<���
��	G�K�!"
�
�

 SAQ � ��������- B



� �
3

� ���� ����	
��Q ������-2A� ����	
�� �������� ������

� ��1���2 ���������%	� + −
+ + + +

1 1 1
3x 1 x 1 (3x 1)(x 1)

C�� �8DE��� ��4���A��B��*�*���+>��
��-,

�� �����
1 1 1

3x 1 x 1 (3x 1)(x 1)
+ −

+ + + +

2

x 1 3x 1 1 4x 1

(3x 1)(x 1) 3x 4x 1

+ + + − += =
+ + + +

2

4 x 1
y

3x 4 x 1

+=
+ +

2y(3x 4x 1) 4x 1⇒ + + = +
⇒������
�������
���

⇒�������
��
�������������������������

������6@�� )A��B
�# )C���
D='+��E;��F6�
�2���.���

∴�Δ���−
��≥�
�
��
���
���������≥�
⇒��������������������≥�⇒�
���������≥�
⇒ 
���������≥� ⇒ 
������
�≥�
⇒������
≥��⇒���������
�≥� ⇒��≤�� !��≥

⇒�������������+�I
�
���
D='+�
���
��	G�K�!"���

" ��#&F#G�
−

− +2

x p

x 3x 2
�� �����1���2 1/�?	�D��+�H�B��$

� �4���&���#&��I0��-,

��
2

x p

x 3x 2

−=
− +

y

2y(x 3x 2) x p⇒ − + = −
⇒����−��������−$
⇒������−��−��������$��������������
������6@�� )A��B
�# )C���
D='+��E;��F6�
�2���.���

∴�Δ���−
��≥�
�⇒ �−��−���−
�����$�≥�
⇒���������−%��−
$�≥�
⇒������−
$����≥�����������
��L���2���.��+��
D='+������
C�#����	��('M�#��
∴ 	�
�;N�
��
OP#Q����	−��
�������F6�
��#:-(�
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⇒�Δ����
���≤���⇒��−
$��−
≤�
⇒������$�−
%$−
≤�
⇒��$�−
%$���≤���⇒����$���$���≤�
⇒ $�−�$��≤�� ⇒��$−���$−��≤��⇒��≤$≤�
��;�$���6R�E���TU��	G�����	
� ∴���&�$�&��

Q13&Q14:��������	
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� ∑
=

−+
4

0r
4

)r38(
5

34 CC �����J K�#@��
��-,

��
4

(38 r) 34
4 5

r 0

C C−

=
+∑

3438 37 36 35 34
54 4 4 4 4 CC C C C C⎡ ⎤= ++ + + +⎣ ⎦

38 37 36 35 34 34
4 4 4 4 4 5C C C C C C⎡ ⎤ ⎡ ⎤= + + + + +⎣ ⎦⎣ ⎦

38 37 36 35 35
4 4 4 4 5C C C C C⎡ ⎤= + + + +⎣ ⎦

n n n 1
r 1 r r( C C C )+
− + =Q

38 37 36 36
4 4 4 5C C C C⎡ ⎤= + + +⎣ ⎦

38 37 37 38 38 39
4 4 5 4 5 5C C C C C C⎡ ⎤= + + = + =⎣ ⎦

� '�B� ��L�35MNO1/���D�����67�����3P���Q&�����#R����S���67�����3P����Q
A&<�+����=��B�� ��L�$�TU�MN�M� %&��V*<����W��6W�'��(���
 �
�)X

�� �#L����V�	
��
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��W )
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*�[��	�&'�5H��I��E
���_�&'
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��

3P����Q 35�MNO1/������������V��
�F#G���C�4Y����
��������� ���������

 �������� ��������×'�����×��
�
�� ������� ��������×'����×�����

��_�&'
P#Q���I��E��
�
��������

� ����67�����345��Z.
%��D�[67������1/�@�W���\]���^��&����[�67����
��34_����&<��#C�M�*D����#C�M���345��Z.
%��������`+��aL6W
A����5�V*<����W��6W�V��
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���� )b='+
9�c��
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��23
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���c���
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G
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h
�345��Z.
%������1/�@�#&�Q�������V��
�F#G���C�4Y����
�������� ����
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� �����������+�����*���#J���	I�'��(���+��Y�*<�MTR

*+b���c� !�*�$�# ����� �@d�2D���������+������IM+������IM+������IM+������IM+������IM T*T*T*T*T*

�#&��I0��-,�#&��I0��-,�#&��I0��-,�#&��I0��-,�#&��I0��-,

�� (�)*�#����5��	�+6@;���#i ��;5j�
�O
���=3+�#>�k�#�
�
�����������

��(`�23+�	=�
G�5��E����eG
�− − − − − ���+������

��(`�23+�	=�
G�5��E����eG
�− − − − − ����+������

(���(`�23+�	=�
G�5��E����eG
�− − − ����+����

�(�#�(`�23+�	=�
G�5��E����eG
�− − − ����+����

(�)��(`�23+�	=�
G�5��E����eG
�− − ����+����

�(�)#�(`�23+�	=�
G�5��E����eG
�− − ����+����

�(' �S('�5��	����(�)*�#�������+����

∴ ��(�)*�#�������5��	��=3+�#>��`\[

��������������������������

���
���������
��������'

� ������+�����*� ��#J���	I� '��(��� +��Y�*<�M TR

*+b���c� !�*�$�# ����� �@d�2D���$�# �����������+����

�IMT*��#&��I0��-,

�� ��(��*����5��	�+6@;���#i ��;5j�
�O
���=3+�#>�k�#�
�
�����������

�����(`�23+�	=�
G�5��E����eG

��������������→�+,�+����

���(`�23+�	=�
G�5��E����eG

���������������→�+,�+�����

�������(`�23+�	=�
G�5��E����eG

����������→��+����

��������(`�23+�	=�
G�5��E����eG

������� →��+���

�(' �S('�5��	������(�����*����→��

���(��*�����5��	���`\[������������������������

Q15: )(�*+�,��-./0$�

�
−2
x + 4

(x 4)(x + 1)
&��ef�TJ�#��4��<��6W�C�B6=cg��-,

����
2

x 4 x 4
G.E

(x 2)(x 2)(x 1)(x 4)(x 1)

+ += =
+ − +− +

x 4 A B C

(x 2)(x 2)(x 1) x 2 x 2 x 1

+ = + +
+ − + + − +

A(x 2)(x 1) B(x 2)(x 1) C(x 2)(x 2)

(x 2)(x 2)(x 1)

− + + + + + + −=
+ − +

∴�������������	����������������
����
��������

��B
�# )C��l<m�6@�x 2= − �*2�='
��
��������������	�������������


⇒�
����⇒����,�

��B
�# )C��l<m�6@������*2�='
��
�����	������������������
�⇒���	���⇒�	��,�

��B
�# )C��l<m�6@��������*2�='
��
�����	��������
������
�⇒�������⇒������

2

x 4 A B C

(x 2) (x 2) (x 1)(x 4)(x 1)

+∴ = + +
+ − +− +

1 1 1

2(x 2) 2(x 2) (x 1)
= + −

+ − +

�
−

2

2
2x + 3x + 4

(x 1)(x + 2)
&��ef�TJ�#��4��<��6W�C�B6=cg��-,

��
2

2 2

2x 3x 4 A Bx C

x 1(x 1)(x 2) x 2

+ + += +
−− + +

2

2

A(x 2) (Bx 1)(x 1)

(x 1)(x 2)

+ + + −=
− +

2 2A(x 2) (Bx C)(x 1) 2x 3x 4.......(1)∴ + + + − = + +

��B
�# )C��l<m�6@������*2�='
��
2 2A (1 2) (Bx C)(0) 2(1 ) 3(1) 4+ + + = + +

3A 9 A 3⇒ = ⇒ =
��B
�# )C��l<m�6@�������*2�='
��

A(0 2) (0 C)(0 1) 4 2A C 4+ + + − = ⇒ − =

C 2A 4 2(3) 4 2⇒ = − = − =

��B
�# )C��l<m�6@;�������
C���
�78���

A B 2 3 B 2 B 1+ = ⇒ + = ⇒ = −
2

2 2 2

2x 3x 4 3 ( 1)x 2 3 2 x

x 1 x 1(x 1)(x 2) x 2 x 2

+ + − + −∴ = + = +
− −− + + +
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� �����������h	
�$	
�+b��c&��� �@.
%��������������������

�	�������� �		�����������			����� ��

��	!�����"��"���#&�6=&� %,

�� ��	�
���S('�*('�5j�
O�
���n\[o

����-��∩	��-���-�	����������'���
�

�����-��∪	��-����-�	��-��∩	�

�������'���
��������
����%%

�������-�	,���-�	����'

��.��-���∩	���-�����-�	���/��-���0/��-�	�0

���
�×���������

� ���������� U���B�� +b��c&��� � ������������ �@.
%

���������#������%&����"�$���"��&���#&��I0��-,

�� �������G('�����#���H�Ep�('��*5��� )�

P(A B) P(A) P(B) P(A B)∪ = + − ∩

)BA(P)BA(P)B(P)A(P ∩+∪=+⇒
������������%

∴�-�����-�	���/��-���0�/��-�	�0

���/-����-�	�0�����%����

� �#�&67;T	
��*�"�#��� ����&��i��a����C�Y����j����������F#G�id�2

1������� ����&��kfL4�������345 �	
��� ����6W�# %�# &���1�@��a���

��h	
�$	
�6W��� ����&��kfL4��
M5*�T�$+�.
�l<d�2D����� ����&�

kfL4�+�m������345 �	
�V�	
X

�� ���	�(`����
��G�TUZ��5�n!��5j�
O�
�� )
����

���	�
���
P#Q��E��

4

1
)B(P,

3

1
)A(P ==⇒

1 2
P(A) 1 P(A) 1 ;

3 3
∴ = − = − =

1 3
P(B) 1 P(B) 1

4 4
= − = − =

P(A B) 1 P(A B) 1 P(A).P(B)∴ ∪ = − ∩ = −

2
1

3
= − 3⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

1 1
1

4 2 2

⎛ ⎞
= − =⎜ ⎟

⎝ ⎠

� ��'��������no�Q���*p�� �M5Q�B	��B�D�����(�'��������no�Q
*p�� �M5Q�B	��B�,��"�#����+b��c&�67�@���1������/d+(�Cq�.
��
+�����(����C34rL��
�s*�T����345 �	
�V�	
X

���������
�;N��&3q5-�5j�
O�
�� )���������
���
P#Q��E��
75 3 80 4

P(A) ; P(B)
100 4 100 5

= = = =

3 1
P(A) 1 P(A) 1 ;

4 4
∴ = − = − =

4 1
P(B) 1 P(B) 1

5 5
= − = − =

��	�
�5� )��- )�+�I��RZ�&��5j�
O������
�J�
�+�

P(E) P (A B) (A B)⎡ ⎤⇒ = ∩ ∪ ∩⎣ ⎦

������ P(A B) P(A B)= ∩ + ∩

P(A)P(B) P(A)P(B)= + /������	�
���S('�*(�
0

3 1 1 4 7
. .

4 5 4 5 20
= + =

� "�#�&67�� %�&���-������������ t�B��1���2+�ul�#���1/�� �B�&�,
)�'��u+�p������+�ul�#&��#�'�u+�p�����+�ul�#&����#&'
u+�p�����+�ul�#&���('��u+�p����� �@.
%����&�����'
u+�p����� �@.
%�����&���&'�u+�p����� �@.
%����&��
)'� u+�p��� t�B��+�ul�#�&���
��� !	����,���%	���#R�� %
"�#�1���2+�ul�#&���
L1��p&\v	
�� �@.
%�������+�ul�#&�� �u	
1��
�
L1��p&\v	�*<��#&�6=&� %,

�� �	(�.�/0�+��
�!1�
20

P(A) 0.2
100

= = �

16
P(B) 0.16

100
= = ���

14
P(C) 0.14

100
= =

8
P(A B) 0.08

100
∩ = = �

4
P(B C) 0.04

100
∩ = = �

5
P(A C) 0.05

100
∩ = = �

2
P(A B C) 0.02

100
∩ ∩ = =

∴-��∪	∪����-������-�	����-������-��∩	�

��-�	∩����-��∩���-��∩	∩��

������������������
������%������
�������������

������������'������

���r��������
P(A) [P(A B) P(A C) P(A B C)]− ∩ + ∩ − ∩ ∩

����	
����	���	������	�
�����	��

∴��������2� �.5�ks�#���k('2�
�&'Z2�2� )
���	������������	

���������1�k5�N
��#L����%�#�2� �.5�ks�#��
D='+��1�k5�N


��2� �.5�ks�#���k('2�
�&'�	
��('
��Y )
�
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Q 18 :��������������������
� �*���4�&+�w�����#����%	�9

�#$	�)*$�#�	�)*�)�*$#�"�+�*� )��*��
�+���-,

�� 23+�	O������=3+�#>���5�ta='��
� )�5��+�
��#�
�J��E��
����������⇒���������

∴� 2 2 2 2r x y 1 1 2;= + = + =
y 1

tan 1 tan
x 1 4 4

π πθ = = = = ⇒ θ =

∴����� r(cos i sin ) 2 cos i sin
4 4

π π⎛ ⎞θ + θ = +⎜ ⎟⎝ ⎠
2n

2n (1 i) 2 cos isin
4 4

⎛ ⎞π π⎛ ⎞⇒ + = +⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠
2n

2n ( 2) cos i sin
4 4

π π⎛ ⎞= +⎜ ⎟⎝ ⎠
n2 cos(2n) i sin(2n)

4 4

π π⎛ ⎞= +⎜ ⎟⎝ ⎠
/!u23�='
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n n n
2 cos i sin  ..... (1)

2 2

π π⎛ ⎞= +⎜ ⎟⎝ ⎠
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2n n n n

(1 i) 2 cos isin   ..... (2)
2 2

π π⎛ ⎞− = −⎜ ⎟⎝ ⎠
����2������
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5��� 2n 2n(1 i) (1 i)+ + −

n n n
2 cos isin

2 2

π π= + n n
cos isin

2 2

⎛ ⎞ π π+ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

⎛ ⎞⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠

n n 1n n
2 2cos 2 .cos

2 2
+π π⎛ ⎞= =⎜ ⎟⎝ ⎠
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21 cos isin 2cos i2sin cos

2 2 2

θ θ θ+ θ + θ = +

������� 2cos (cos isin )
2 2 2

θ θ θ= +
n

n(1 cos isin ) 2cos cos isin
2 2 2

⎛ ⎞θ θ θ⎛ ⎞∴ + θ + θ = +⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠

n n2 cos cosn isin n      ....(1)
2 2 2

θ θ θ⎛ ⎞= +⎜ ⎟⎝ ⎠

���I��	���9� n(1 cos i sin )+ θ − θ

n n2 cos cos n isin n     ....(2)
2 2 2

θ θ θ⎛ ⎞= −⎜ ⎟⎝ ⎠
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��#
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n n(1 cos i sin ) (1 cos i sin )+ θ + θ + + θ − θ

n n2 cos cosn isinn
2 2 2

θ θ θ= + cosn isinn
2 2

⎛ ⎞ θ θ+ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

⎛ ⎞⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠

n n n 1 nn n
2 cos 2cos 2 cos .cos

2 2 2 2
+θ θ θ θ⎛ ⎞= =⎜ ⎟⎝ ⎠
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± −
− + = ⇒ =
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± − ±= = = ±
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567������1 i 3+ �⇒�������� 3

∴� 2 2 2 2r x y 1 ( 3) 4 2.= + = + = =

�
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y 3

tan tan
x 1 3 3

π πθ = = = ⇒ θ =

1 i 3 2 cos isin
3 3

π π⎛ ⎞∴ + = +⎜ ⎟⎝ ⎠
n

n (1 i 3) 2 cos isin
3 3

⎛ ⎞π π⎛ ⎞⇒ + = +⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠
n

n (2) cos isin
3 3

π π⎛ ⎞= +⎜ ⎟⎝ ⎠

n2 cosn isin n   ..... (1)
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π π⎛ ⎞= +⎜ ⎟⎝ ⎠
/!u23�='
 v��H�Ep�('���
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���I��	���9�� n n(1 i 3) 2 cosn isinn   ..... (2)
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π π⎛ ⎞− = −⎜ ⎟⎝ ⎠
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5���

n n n n(1 i 3) (1 i 3)α + β = + + −

n2 cos n isin n
3 3

π π= + cos n isin n
3 3

⎛ ⎞ π π+ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

⎛ ⎞⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠

n n 1n n
2 2cos 2 .cos
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Q 19 : ��4��,�!5��/�6�
� ��&�#��%�$�)��)�#���$#������&��kfL4��
� %,

�� �������B
�# )C��=3+�#>�(' )��s�4�
����D���eG���
D='+
�8��4�8�∀�8���������

�������	('.���B
�# )C����G*('>�
���B
�# )C�*7U��C[�# )�5��6@
�#�	
�
�5�w!"
���B
�# )C�;Y����&�����x�&'��

2
2

10 1
x 10x 26 0

x x
− + − + =

2
2

1 1
x 10 x 26 0

xx

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⇒ + − + + =⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠
����������

2 2
2

1 1
x y x y 2

x x
+ = ⇒ + = −

∴� 2 2(1) (y 2) 10y 26 0 y 10y 24 0⇒ − − + = ⇒ − + =
2y 6y 4y 24 0⇒ − − + = y(y 6) 4(y 6) 0⇒ − − − =

(y 4)(y 6) 0⇒ − − =
y 4 0 (or) y 6 0 y 4 (or) y 6⇒ − = − = ⇒ = =

��
�� +�

2 21
x 4 x 1 4x x 4x 1 0

x
+ = ⇒ + = ⇒ − + =

24 (4) 4.1.1 4 12
x

2.1 2

± − ±⇒ = =

4 2 3
2 3

2

±= = ±

����� +��
21 x 1

x 6 6
x x

++ = ⇒ =

2 2x 1 6x x 6x 1 0⇒ + = ⇒ − + =

�
6 36 4 6 32

x
2 2

± − ±⇒ = =
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6 4 2

3 2 2
2

±= = ±
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�������B
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2
2

1 2
2x x 11 0

x x
− − − + =

2
2

1 1
2 x x 11 0

xx

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⇒ + − + − =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠
������������

2 2
2

1 1
x y x y 2

x x
+ = ⇒ + = −

2 2(1) 2(y 2) y 11 0 2y 4 y 11 0∴ ⇒ − − − = ⇒ − − − =
2 22y y 15 0 2y 6y 5y 15 0⇒ − − = ⇒ − + − =

2y(y 3) 5(y 3) 0 (y 3)(2y 5) 0⇒ − + − = ⇒ − + =
5

y 3 0 (or) 2y 5 0 y 3 (or) y
2

−⇒ − = + = ⇒ = =

������ +�

2 21
x 3 x 1 3x x 3x 1 0

x
+ = ⇒ + = ⇒ − + =

23 ( 3) 4.1.1 3 9 4 3 5
x

2(1) 2 2

± − − ± − ±⇒ = = =

5
y
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= − �� +�

1 5 1 1
x 2 2

x 2 2 2
+ = − = − = − −

1
x 2 or x

2
∴ = − = −
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1

2
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2

53±
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9 1
36 9

S (a d) a (a d)
8 2

= − + + + = =

9 3
3a a

2 2
⇒ = ⇒ =

3
81

S (a d)a(a d)
8

−= − + = 2 2 81
a(a d )

8

−⇒ − =

2 23 9 81 9
d d

2 4 8 4

−⎛ ⎞ ⎛ ⎞⇒ − = ⇒ −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠
81 2 27

8 3 4

− −= × =

2 29 27 9 27 36
d d 9

4 4 4 4 4
⇒ − = − ⇒ = + = =

d 3⇒ = ±
∴�	('.���B
�# )C���F6�
����9������9

⇒ − + ⇒ −3 3 3 3 3 9
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Q 20 & 21: � ���!����������
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#�)�%�&���%	�

31 2

1 2 3 4 2 3

aa 2a
+ =

a + a a + a a + a
�*��
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���5��E���
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1 2 3 4

aa
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a a a a
= +

+ +
n n

r r 2
n n n n

r r 1 r 2 r 3

C C

C C C C
+

+ + +
= +

+ +

( )
n n

n n (n 1)r r 2
r r 1 r 1(n 1) n 1

r 1 r 3

C C
C C C

C C

++
+ ++ +

+ +
= + + =Q

n n
r r 2

n n
r r 2

C C
n 1 n 1

. C . C
r 1 r 3

+

+

= +
+ +⎛ ⎞ ⎛ ⎞

⎜ ⎟ ⎜ ⎟+ +⎝ ⎠ ⎝ ⎠

n n 1
r r 1

n
C C

r
−

−
⎛ ⎞⎛ ⎞=⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠
Q

1n

)2r(2

1n

4r2

1n

3r1r

1n

3r

1n

1r

+
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+
+=
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+
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+
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n

2r
n

1r
n

1r
n
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C

)C(2

CC

)C(2

aa

a2
S.H.R

+
+

+

++

+ =
+

=
+

=

n
r( C )+= 12

n
r

n
( C )

r +
+⎛ ⎞

⎜ ⎟+⎝ ⎠ 1
1
2
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n n
r

+= =
+ +
+

2 2 2
1 1
2
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����2�������
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$�*�,��*�)*��*$,������	
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���������	�� 2 2 2 2 2n
0 1 2 n nC C C ...... C C+ + + + =

�		�����#$�#�)$�)�%$�����$�*�#��*�)*�*$#

�	
���������

�� � n 2
0 1 2(1 x) C C x C x .......+ = + + +

r r 1 r 2 n
r r 1 r 2 nC x C x C x ....... C x .....(1)+ +

+ ++ + + + +
n n n 1 n 2

0 1 2(x 1) C x C x C x .......− −⇒ + = + + +
������������������ n r

n r nC x ...... C .....(2)−
−+ + +

����������������	��
�������������
��

n n 1 n 2
0 1 2[C x C x C x ....− −+ + +

��� n r 2
n r n 0 1 2C x C ][C C x C x ......−

−+ + + + +

������� r r 1 r 2 n
r r 1 r 2 nC x C x C x .... C x ]+ +

+ ++ + + + +

n n 2n(x 1) (1 x) (1 x)= + + = +

�������������������
������ �!"�#
�

2n
0 r 1 r 1 2 r 2 n r n n rC C C C C C .... C C C+ + − ++ + + + =

�����!�����$�%���
�

n
n22

n
2
2

2
1

2
0 CC......CCC =++++

������!�����$�%���
�

����������������������4−���4�
�4�4��

� *���������������������� !"�#�������$%&'(������)���*�������
	�#�(

2 3 n n+1

0 1 2 3 n
x x x x (1+x) -1

C +C +C +C +......+C =
2 3 4 n+1 (n+1)x

	
�
���+�������

��
2 n

0 1 2 n
x x x

S C C . C . .... C .
2 3 n 1

= + + + +
+

2 n
n n n n

0 1 2 n
x x x

C C C ...... C .
2 3 n 1

= + + + +
+

2 3 n 1
n n n n

0 1 2 n
x x x

x.S C .x C C . .... C .
2 3 n 1

+
⇒ = + + + +

+

n n 2
0 1

n 1 n 1
(n 1)xS C .x . C .x

1 2

+ +⇒ + = ⋅ +

����
n 3 n n 1

2 n
n 1 n 1

. C x .... C .x
3 n 1

++ ++ + +
+

n 1 n 1 2 n 1 3 n 1 n 1
1 2 3 n 1C .x C x C x .... C .x+ + + + +

+= + + + +

n (n 1)
r r 1

n 1
. C C

r 1
+

+
⎛ ⎞+⎛ ⎞ =⎜ ⎟⎜ ⎟+⎝ ⎠⎝ ⎠
Q

n 1(n 1)xS (1 x) 1+⇒ + = + −

n n 2 n n n
1 2 n( C x C x ..... C x (1 x) 1)+ + + = + −Q

n 1(1 x) 1
S

(n 1).x

++ −∴ =
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� �� �� ∞1 1.3 1.3.5
+ + +...

5 5.10 5.10.15
�� 	�#�� %��� $��� � 

��� ,-� �#�

�� &'�%(�)*���	��+,�����
1 1.3 1.3.5

+ + + ...
5 5.10 5.10.15

∞

��������������-�	�������
�

�������
1 1.3 1.3.5

1 + + + ...
5 5.10 5.10.15

+ ∞

���
2 31 1 1.3 1 1.3.5 1

1 + + + ...
1! 5 2! 5 3! 5

⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ ∞⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠
.���$)/�01�2�$0�3�4�5$����� ��!"�#
��

2
p/qp y p(p q) y

1 ....... (1 y)
1! q 2! q

−⎛ ⎞ ⎛ ⎞++ + + = −⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

$�����$�;����⇒;����������

y 1 q 2
y

q 5 5 5
= ⇒ = =

� ( )
1 1 1

p
2 2 2

q
2 3 5 5

1 x 1 y 1
5 5 3 3

− −
− ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞∴ + = − = − = = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

2 2 25 5
(1 x) 1 2x x 3 6x 3x 5

3 3
⇒ + = ⇒ + + = ⇒ + + =

⇒�������������

�
1.3 1.3.5 1.3.5.7

x = + + + ......
3.6 3.6.9 3.6.9.12

-��$)&����##	
�
���+�������

�� &'�%(�)*���	��+,�
1.3 1.3.5 1.3.5.7

x .....
3.6 3.6.9 3.6.9.12

= + + +

2 3 41.3 1 1.3.5 1 1.3.5.7 1
..

2! 3 3! 3 4! 3
⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + + +⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

�6��+7�����������
1

1
3

+ �1������
�

2 31 1 1 1.3 1 1.3.5 1
1 x 1 ......

3 1! 3 2! 3 3! 3
⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ + = + + + +⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

.���$)/�01��2�$0�3�&81� �!"�#
��

2
p/qp y p(p q) y

1 ..... (1 y)
1! q 2! q

−⎛ ⎞ ⎛ ⎞++ + + = −⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

p 1, p q 3 1 q 3 q 2= + = ⇒ + = ⇒ =

y 1 q 2
y

q 3 3 3
= ⇒ = =

1/2
p/q1 2

1 x (1 y) 1
3 3

−
− ⎛ ⎞∴ + + = − = −⎜ ⎟⎝ ⎠

1/2
1/21

(3) 3
3

−⎛ ⎞= = =⎜ ⎟⎝ ⎠

4 4 3 3 4 3 3 4
x 3 x 3

3 3 3 3

− −⇒ + = ⇒ = − = =

3x 3 3 4 3x 4 3 3⇒ = − ⇒ + =
2 2 2(3x 4) (3 3 ) 9x 24x 16 27⇒ + = ⇒ + + =

29x 24x 11⇒ + =

� ⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠2 4 6

7 1 1.3 1 1.3.5 1
1 + + . + . + ....

5 1.2 1.2.310 10 10
.$/01�)2#��*
3

��� ,-� �#�

����
2 4 6

1 1.3 1 1.3.5 1
S 1 . . ...

1.2 1.2.310 10 10
= + + + +

2 31 1 1.3 1 1.3.5 1
1 ......

1!100 2! 100 3! 100
⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + + + +⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

.���$)/�01��2�$0�3�&81� �!"�#
��

2
p/qp x p(p q) x

1 .... (1 x)
1! q 2! q

−⎛ ⎞ ⎛ ⎞++ + + = −⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

p 1, p q 3 1 q 3 q 2= + = ⇒ + = ⇒ =

x 1 q 2 1
x

q 100 100 100 50
= ⇒ = = =

( )
1/2 1/2

p/q 1 49
S 1 x 1

50 50

− −
− ⎛ ⎞ ⎛ ⎞∴ = − = − =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

1/250 50 5 2

49 49 7
⎛ ⎞= = =⎜ ⎟⎝ ⎠

∴�&'��(�$)/�0�� 7 7 5 2
(S) 2

5 5 7

⎛ ⎞
= =⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠
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Q 22: ��������	
�����
� .�1�4� ����*�$5
�1� � ����� �� � �6� � ����� � 7��8'�
3

��� ,-� �#�

���� 98 �.#� #�.)� )�.%� %�.&� &�.��

7����� :8 ��� ���( ���#� ���#� ������

�� 9:�;��<��=����&>'?�����������@+7�������

���	��2�$0�3���A0B�	������5�������������#	�C

����,;< /� �� 0	 /	0	 i| x x |− i if | x x |−

�<��   �� ��� ��������� ����������

��<�� % � �� ��% ��������� ����������

��<�� � �� ��� ����� ���������� ����������

��<
� �� � ���� ����� ���������% ��������%


�<� � 
 ���� ����� ��������% ��������%

)2#��*������� �          ���������������������������������
'�

��@+7��=���� i if d 10Σ = , i if | x x | 472Σ − =

��&>'?��� i if d 10
x A C 25 10 25 2 27

N 50

Σ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + = + = + =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠
�

∴��(����
5

i i
i 1

1 1
f x x (472) 9.44

N 50=
− = =∑

� .�1�4�=>�?�@���7A�BC'�
�1�� ����,;����� �6�� ����� �7��8'�
3

��� �D9����

�	 � - % #) #� #% )#�������))

/	 & � % ) � & &�����������%
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