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+ + + ....

3.6 3.6.9 3.6.9.12
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�� 1002⇒ 992= 2 2a b+ 2 22 a b⇒ = + '����W�8�79[�������8\
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a a
S 9 9 a 4 9 36

a 4
= − = ⇒ = ⇒ = × =
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h����
!r!q!p

!n 12!

3!2!2!
=

�������������������������������������������������������������������������

�� n n
5 6C C ,= +�,��13

nC �����$��67���,

����� ����4'�@�#,$�
#,%�⇒�-�.�/��0-��-�.

∴ n n
5 6C C n 5 6 11= ⇒ = + =

13 13 13
n 11 13 11C C C −∴ = = �

13
2

13 12
C

×= = 13 6 78
1 2

= × =
×
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92x 3y
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6 5 1 5 5
2x 3y 2 3

T T C C x y
3 2 3 2

−

+
⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞∴ = = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

49 8 7 6 2

1 2 3 4

× × ×= ×
× × × 43

53×
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4 5 4 5 4 5x y 27 7x y 189x y= × =
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∴���"�#��4��
�3�
6� i| x M|
M.D

7

Σ −
=

4 3 2 0 3 4 7 23
3.29

7 7

+ + + + + += = =

∴��'��4-0���56��/��.� i| x M|
M.D
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Σ −=
4 3 2 0 3 4 7 23

3.29
7 7

+ + + + + += = =
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W���;,-����/7�8���
�
3

(4)q 3 q
4

⇒ = ⇒ = p q
−⇒ = − = − = =3 4 3 1

1 1
4 4 4

⎛ ⎞= ⇒ = ⇒ = =⎜ ⎟⎝ ⎠
1

np 4 n 4 n 4(4) 16
4

∴�/�����8�
9����5>���7�9�

@m��"#�<��*3
�
16 r r

n n r r 16
r r

3 1
P(X r) C q .p C .

4 4

−
− ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= = = ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

∴�!�"≥�����!�"���
n 16

n 3 3
1 q 1 1

4 4
⎛ ⎞ ⎛ ⎞= − = − = −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠
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1 cos isin+ θ + θ �+�,��	���������+��-'����()*

���� "#�$M
YZ
�3�
,E�
2

1 1
x iy

(1 cos ) isin (2cos ) i(2sin cos )
2 2 2

+ = =
θ θ θ+ θ + θ +

cos isin1 2 2x iy
(2cos )(cos isin ) (2cos )(cos isin )(cos isin )

2 2 2 2 2 2 2 2

θ θ−
⇒ + = =

θ θ θ θ θ θ θ θ+ + −

2 2

coscos isin cos isin
22 2 2 2

2cos cos sin 2cos (1)
2 2 2 2

θθ θ θ θ− −
= = =

θ θ θ θ⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞+⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠ ⎝ ⎠
2 cos

2
θ

isin 1 12 i tan
2 2 22cos

2

θ
θ− = −θ

7$	�M�����]�3��	��+3
���>���] 2 2 2 21
x 2x 1 (2x) 1 4x 1 4x 1 0

2
= ⇒ = ⇒ = ⇒ = ⇒ − =

�������������������������������������������������������������������������

��� ����C��/�8�� 2
x

x 5x 9− +
��������,�.���Q&',�

1

11

−
������E�R�(S����-'���T�,*

����
2 2

2

x
y y(x 5x 9) x yx 5yx 9y x 0

x 5x 9
= ⇒ − + = ⇒ − + − =

− +
2yx (5y 1)x 9y 0  ......... (1)⇒ − + + =

������'���8\	�̂ �0��8R
���5>���"T)��D����7$	�M�
.

∴�Δ���−��+≥�

⇒���1���−��1���1�≥�

⇒ �	�1���1��−
�1�≥�

⇒ −1���1�≥�

⇒ 1�−�1−≤�

⇒ 1�−1�1−≤��⇒ 1
1−��
1−�≤�

⇒ �1+1)
1−�≤�

⇒ 1 1
y ,1 y 1

11 11

−⎡ ⎤∈ − ⇒ ≤ ≤⎢ ⎥⎣ ⎦

∴ W6G3�	��+	�
�
-1

11
���5>��������"�#��n
,-�3�.

��������	
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 ������
������ ����!��"��# �− − − − − ����;���	�

�������
������ ����!��"��# − − − − − �����;���	�

� �������
������ ����!��"��# − − − ���
;����

� �������
������ ����!��"��# − − − ���
;����

� :�������
������ ����!��"��# − − ���	;���	

� :�������
������ ����!��"��# − − ���	;���	

��$��%�$�������� :����������;���

∴ �� :����������������
������&'���	�	�����	������	�	����

��	�����	����������	�#

�������������������������������������������������������������������������

��� ∑
=

−+
4

0r
4

)r38(
5

34 CC ���������	
��
��

��� ('�'�
4

(38 r) 34
4 5

r 0

C C−

=
+∑

3438 37 36 35 34
54 4 4 4 4 CC C C C C⎡ ⎤= ++ + + +⎣ ⎦

38 37 36 35 34 34
4 4 4 4 4 5C C C C C C⎡ ⎤ ⎡ ⎤= + + + + +⎣ ⎦⎣ ⎦

38 37 36 35 35
4 4 4 4 5C C C C C⎡ ⎤= + + + +⎣ ⎦

�������� n n n 1
r 1 r r[ C C C ]+
− + =Q 38 37 36 36

4 4 4 5C C C C⎡ ⎤= + + +⎣ ⎦

38 37 37 38 38 39
4 4 5 4 5 5C C C C C C⎡ ⎤= + + = + =⎣ ⎦
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)2x)(1x(

x3

+− ������������������������� !"
��

���� (���)*��	���$�+,-.�
�≥  /�0�+���$�+,-.�12��3	�4�(5����6��	��6������$��2
� 2(x 1)(x 2) x x 2.− + = + −

3x �4� 2x x 2+ − �7��89:;�7$,3�
3x

(x 1)(x 2)− + 2

3x 2
(x 1)

x x 2

−= − +
+ −

(��<)*��� 2

3x 2 3x 2

(x 1)(x 2)x x 2

− −=
− ++ −

�
A B A(x 2) B(x 1)

x 1 x 2 (x 1)(x 2)

+ + −= + =
− + − +

⇒ �����	����%�����������
����	��''''''''''����

����4��=>?���6���$�,3� �
��%�����
�	�
1

3A 1 A
3

⇒ = ⇒ =

�����	�4��=>?���6���$�,3� ����%��
���
��	��	�
8

3B 8 B
3

⇒ − = − ⇒ =

���� 2

3x 2 A B 1 8

x 1 x 2 3(x 1) 3(x 1)x x 2

−⇒ = + = +
− + − ++ −

���
3x 1 8

x 1
(x 1)(x 2) 3(x 1) 3(x 1)

∴ = − + +
− + − +

�������������������������������������������������������������������������

��� ��#����$�%&'(�)(�
*+
,-�	
	��.�/�01����$�%&�����23�(���4�����&5��63�,-���7�8�/���
9�:0;4����7���(�)

��
9�:0;4�<�=� 7&3�"
(�)>� �� 7�8�/� ��
9�:0;4�� �� 7���(�)� ��
9�:0;4�<�=� 7&3�"
(�)� .&54 �� ������ �� 7���(�)
��
9�:0;4�,?
4�@

����  ��%��,�����,-�6����������	
4��@,A7��"��89:	 �$���	�+�"�,3� ��%��,��4��B4�	
2

����C�DE	
4��)F�!� ����	!�%���/6�!�%����	!�,�

(��<)*���!� ����	!�%����	)	!�,�*����!�,�

�3	�4��!� ∪%∪,����!� ��!�%��!�,� )Q � �%�,����G�$
��C�"�G��$���*

⇒!�:���� �!�,��	!�,��!�,� )Q �%�,����	H6�$����������������	�⇒ ∪%∪,�:*

⇒�#!�,� ⇒!�,����9# )Q!�:��*

∴!� ���!�,�����×
1

7
�

4

7
3�!�%����	!�,����	×

1

7
�

2

7
   ∴ !� ���9#��!�%���	9#��!�,���9#



� ��������	
��-Q
9

��������	
�������������

�
�
�
�
��

�
��

�	

�

��� �
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�/�������!0�'��1	�!2�3/�4���4�(�"�����!0�'���!�&�	����-.
�/��1	�!2�3/�4���4�,
5��&�	���� )�67�$	8�9�����:;%���<=�>?�	�����&����	�<@ABC	:?�D���&�	@A3!0�?�E	�?F

����  �%����I��7�J�K������4���	�+"�,3� �%�����4�L�M��!�2

75 3 80 4
P(A) ; P(B)

100 4 100 5
= = = =

3 1 4 1
P(A) 1 P(A) 1 ; P(B) 1 P(B) 1

4 4 5 5
∴ = − = − = = − = − =

 �%�������+"�K�+	
�G89N5�7�������4����4��B4�	
2

P(E) P (A B) (A B) P(A B) P(A B)⎡ ⎤⇒ = ∩ ∪ ∩ = ∩ + ∩⎣ ⎦

P(A)P(B) P(A)P(B)= + �)���� �%����"�%�$�6�$������4��*��
3 1 1 4 7

. .
4 5 4 5 20

= + =
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��% �����
	���A+5��B�01,:�����	�.&5�� ⎛ ⎞
⎜ ⎟⎝ ⎠

n n n+1 n
� � � ���

3
.C����(�
��

��� ����C�DE��4��)F� 2 2 4 4(1)(4) 2 12 2 2i 3
x 2x 4 0 x 1 i 3

2(1) 2 2

± − ± − ±− + = ⇒ = = = = ±

(���K)*��1 i 3+ ��
����	H��OP�$H	���+H���4����4�,B��!�2

���1�1 i 3+ �⇒�����1� 3 ���∴� 2 2 2 2r x y 1 ( 3) 4 2.= + = + = =

�
y 3

tan tan
x 1 3 3

π πθ = = = ⇒ θ =

1 i 3+ ���
����	H���P�$H	���+H���� r(cos isin ) 2 cos isin
3 3

π π⎛ ⎞θ + θ = +⎜ ⎟⎝ ⎠

n
n (1 i 3) 2 cos isin

3 3

⎛ ⎞π π⎛ ⎞⇒ + = +⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠

n
n n (2) cos isin 2 cosn isin n   ..... (1)

3 3 3 3

π π π π⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + = +⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠
�)Q��H�$��R�"S�!T��$��4��)F�

���G�9��,3��� n n(1 i 3) 2 cosn isin n   ..... (2)
3 3

π π⎛ ⎞− = −⎜ ⎟⎝ ⎠

���<��	��4��������,3� n n n n(1 i 3) (1 i 3)α + β = + + −

n2 cos n i sin n
3 3

π π= + cos n i sin n
3 3

⎛ ⎞ π π+ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

⎛ ⎞⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠

n n 1n n
2 2cos 2 .cos

3 3
+π π⎛ ⎞= =⎜ ⎟⎝ ⎠
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��� α,β,γ������������	�������"�U����+V����
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2

���$C�"�U����+V��X���	W���G�;A4�@��)*��	W�:����
�$C����"�,-���3Y&'Z�
2

α + γβ =

⇒ α, β, γ���� '!�[4\��]2

∴�α���6��β����γ���6�,3�^"��L�M��!�2

(_`4�"�U����+V����������	������

1
b 81

S (a d) a (a d)
a

= α + β + γ = − ⇒ − + + + = −
18

9 9 3
3 a a

2 2 2
= − ⇒ = − ⇒ = −

3
d 60

S (a d)(a )(a d)
a

= αβγ = − ⇒ − + = −
18

2 210 10
a (a d )

3 3
= − ⇒ − = −

2
2 23 10 10 2 20 9 20 81 80 1

d d d d
2 3 3 3 9 4 9 36 36

2⎛ ⎞3 9 − 1⎛ ⎞⎜ ⎟⇒ − − − = − ⇒ − = × = ⇒ = − = = ⇒ =⎜ ⎟⎜ ⎟2 4 6⎝ ⎠⎝ ⎠

(���K)*��
3 1 9 1 10 5

a d
2 6 6 6 3

− −− = − − = = − = − 	�a�$
�
3 1 9 1 8 4

a d
2 6 6 6 3

− ++ = − + = = − = −

∴����$C�"�U����+V��	W�:�����6�������6�⇒�
3

4
,

2

3
,

3

5 −−−



�����������

�
�
�
�
��

�
��

�	

�

12
��������	
�������������

��% ⎛ ⎞+⎜ ⎟⎝ ⎠

11
2 1

ax
bx

JK(�*L����F&'D,-�����$�D��
b�
11

2bx

1
ax ⎟⎟⎠

⎞
⎜⎜⎝

⎛
− JK(�*L����F&'D,-C�������$�D��C�����0��
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11

2 1
ax +

bx
⎛ ⎞
⎜ ⎟⎝ ⎠

G"�C�+V���
r

11 2 11-r
r+1 r

1
T = C (ax )

bx
⎛ ⎞
⎜ ⎟⎝ ⎠

�
11-r

11 22-3r
r r

a
= C .x ...............(1)

b

		�
-�������
4�
-�		���⇒ 3r 12= r 4⇒ =

=>?�4��)Fb�����,-�V��	
�
11 4 7

11 11
4 44 4

a a
C C ..........(2)

b b

−
=

11

2

1
ax

bx

⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

�G"�C�+V���cd�9!�+V�������
r

11 11 r
r 1 r 2

1
T C (ax)

bx

−
+

⎛ ⎞= −⎜ ⎟
⎝ ⎠

11 r
r 11 11 3r

r r

a
( 1) C x .... ......(3)

b

−
−= −

�
-��������
4� 3r= 21   r=7 ⇒

=e?�4��)Fb��&���,-�V��	
�
11 7 4

7 11 11
7 77 7

a a
( 1) C C . ..........(4)

b b

−
− = −

����C�DE��6���3�+��@��)*��,-�V�3���"�	H4	

∴ =1?b�=f?���4��)F

11
4C

7
11

74

a
C

b
= −

4 7 4
11 11

4 77 4 7

a a a
( C C )

b b b
⇒ = − =Q

3 3 3
3

1
a a b 1 ab 1

b
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1.3 1.3.5 1.3.5.7

x = + + + ......
3.6 3.6.9 3.6.9.12

��.&5�����
�	�������.C�C&'�(Q
��
��

���� ����C�DE��4��)F�
2 3 41.3 1.3.5 1.3.5.7 1.3 1 1.3.5 1 1.3.5.7 1

x ...... ..
3.6 3.6.9 3.6.9.12 2! 3 3! 3 4! 3

⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + + + = + + +⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

(�+���g����:�
1

1
3

+ �4��������,3�
2 31 1 1 1.3 1 1.3.5 1

1 x 1 ......
3 1! 3 2! 3 3! 3

⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞+ + = + + + +⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠

h�g�6DiV'�
2

p/qp y p(p q) y
1 ..... (1 y)

1! q 2! q
−⎛ ⎞ ⎛ ⎞++ + + = −⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
����jk�`,3

p 1, p q 3 1 q 3 q 2= + = ⇒ + = ⇒ =

	�a�$
� y 1 q 2
y

q 3 3 3
= ⇒ = =

1/2 1/2
p/q 1/21 2 1

1 x (1 y) 1 (3) 3
3 3 3

− −
− ⎛ ⎞ ⎛ ⎞∴ + + = − = − = = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

4 4 3 3 4 3 3 4
x 3 x 3 3x 3 3 4 3x 4 3 3

3 3 3 3

− −⇒ + = ⇒ = − = = ⇒ = − ⇒ + =

2 2 2 2(3x 4) (3 3) 9x 24x 16 27 9x 24x 11⇒ + = ⇒ + + = ⇒ + =
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��� R���
J�.�STU����V�W(�)�;��9�:X��C������FYZ>�%��0�D���������������$D�
��/A��
��
�� � � �� �� � �� ��

�� �� �� � � � � �

���� (���)*����Σ4��
���������
���
�
	�a�$
Σ4������
��������������#������	�����	��
��
	�����	� ∴ i if x 420

x 14
N 30

Σ= = =

#$ %$ %$#$ ix - x ( )2
ix - x ( )2

i if x - x

� 
 	 �� �� 
��
� � �� �� 
� ��
 � �� �
 � �
# � �� 
 � ��
	� � �� � 
� ��
	� 
 #	 � �� 
��

	  
	 � 
	� 
	�

�����Σ4�����	� Σ ( )2
i if x - x �
#�

�������� 2 2
i i

1 1
( ) f (x x) (1374) 45.8

N 30
σ = Σ − = = ' ��	
����������� 45.8 6.77σ = =
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��� ����������Dl�����m�P	�+V�:���������'''�#�����/������+"�K�+�G	an�$b���o�+p������4��2

��&'���q��g��������4� �	�a�$
��!� �≠�������4�L�M�rN����<)*� ( ) k k
k n

i
i 1

P(E )P(A / E )
P E | A

P(Ei).P(A / E )
=

=

∑

����������$��$�"��89:	 �$��+%7$4��6���3�+�� ( ) k k k
k

P(E A) P(E ).P(A | E )
P E | A ...(1)

P(A) P(A)

∩= =

����C�DE��6���3�+�������'''�#��������+"�K�+�G	an�$b���o�+p������4����3	�4
n

i
i 1

E S
=

=U �	�a�$
� 1 2 nA E , A E ,....A E∩ ∩ ∩ �������+"�K�+�G�$
�3C����,-�4�2��4,3 iA E∩ = φ

(��<)*�b ( )
n n n n

i i i i i
i 1 i 1i 1 i 1

P(A) P(S A) P E A P (E A) P(E A) P(E )P A | E
= == =

⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞
⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟= ∩ = ∩ = ∩ = ∩ =
⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠

∑ ∑U U

��=>?�4��)Fb� ( ) ( )

( )

k k
k n

i i
i 1

P(E )P A | E
P E | A

P(E )P A | E
=

=

∑

�������������������������������������������������������������������������

��� 5��>?2��G8H.��:?���I�'�&�	@A3!0���<@A31�����#�	���J:�H	,
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���	#$� & �& & �&�������
&

��K)�(�<��!)�(�'�&�67 �(�<&�'�G�?��)���)�6L)�!K,

���� iP(X x ) 1= =∑ ����������

1k5k4k3k2k =++++⇒ ⇒ �&� ⇒�&���9�

"��������μ���
5

i i
i 1

x .P(X x )
=

=∑
���&��	�	&��
�
&�����&�����&��&��������	�������

1 55 11
k(55) (55)

15 15 3
= = = =

"��������σ�� 2 2
i ix .P(X x )= Σ = − μ �

211
1(k) 4(2k) 9(3k) 16(4k) 25(5k)

3
⎛ ⎞= + + + + − ⎜ ⎟⎝ ⎠

2

3
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