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! �	� !
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����2 i j 3k,� � 4 i 3 j k� � �
0� '�� |b-a||ba| �� ���	���
�����	� �"!	��	�)		�� a � ���b
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�&$2�%����.$2�#����$2
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A 3 2 3

1 1 2
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�&� ���� ���)��*	������ a  ��� b �����)��� � ( | a |) ( | b |) | a.b | | a b a b |� � � � � � � � �2 2 2 21 1 1

�$� ,��)��� ��
2 3 4 5

sin .sin .sin .sin
5 5 5 5 16

� � � �
� �'��,�!*	� 2cot x - ( 3 1)cot x 3 0� � �

�.� ,��)��� �� -1 -1 -13 5 323
2Sin -Cos Cos

5 13 325
� � � � � ��� � � � � �
� � � � � �

����(��'��
A B C

cot :cot :cot 3:5:7
2 2 2
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)11n6n(n 2 ��
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2 3

2 3

2 3

1 a a

Show that 1 b b (a b)(b c)(c a)(ab bc ca)

1 c c
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2x +1

3
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12x 1

3

�
� 22x 1

3

�
� 1 2 1 2 1 22x 1 2x 1 2x 2x x x� � � � � � � � ����
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!� &��+�����+�5%�������������%�����1����� �2log(x 4x + 3)

���� !�"����#�$��%�&��
���	�
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� �
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1 3 -5

2 -1 5

2 0 1
���� ��%1���B�	��� �	���� ��-� �	�� ��
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����	��5�������5�����������6���1�6%��+�%���%��

1 3 -5

A 2 -1 5

2 0 1
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 �� �

���B���6����%�#��%���
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0 2 1

-2 0 -2

-1 x 0
��%�7����55����1�5%���.���������+�����8%�������.�

���� 6�
���(	)����	��
��� ��
����� 6���#6�

C
*	��6��
T

0 2 1 0 2 1 0 2 1

2 0 2 A 2 0 x 2 0 x

1 x 0 1 2 0 1 2 0

� �� � � � � �
 �  �  �� � � � � � � � � �  �  �
 �  �  �� � �� � � � � �

D�)�6��#6���� ������EF��	-� �
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��6� ���#6�G
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'� �������%���������%��������5�+�,������8�1���� 3 i + 5 j + 2k, 2 i - 3 j - 5k, - 5 i - 2 j + 3k ��

�9���%���%�

���� >	�� a 3i 5 j 2k | a | 9 25 4 38� � � � � � � �

b 2 i 3 j 5k | b | 4 9 25 38� � � � � � � �

c 5 i 2 j 3k | c | 25 4 9 38� � � � � � � � �

�� | a | | b | | c |� � � H	��	����	�"
*	��*	����������� ��	-�
! �	� !�
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:� &��+�����8�1�����9�%�����������������6%����������������6����� � �2 i j 3k, � � �4 i 3 j k

���� C
*	��/�
����A(a) 2 i j 3k,� � � B(b) 4 i 3 j k� � � �

I	�����	-� �
��������	�!
�	�
�� bta)t1(r ��� �����

�� )kj3i4(t)k3ji2)(t1(r �������� ����
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(� ��� � �| a b | | a - b | ���������+�����%�����,������� a �%�+� b

���� C
*	���� �� 2 2 2 2 2 2| a b | | a b | | a b | | a b | a b 2a.b a b 2a.b� � � � � � � � � � � � �

ba0b.a0b.a4 ������ ���6�"!	��	�)		�� a � ��� b �
��3@2
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64º 4º 64º 4º

sin 34º 2 sin sin
2 2

� �
�

C D C D
( cosC cosD 2sin sin )

2 2

� �
� � ��

���
��&$2#��
��&$2#��
��&@2
1

sin34º 2sin34º.
2

� � ���
��&$2�#��
��&$2�@
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���� C
*	���
����&4$�����	� 2cosh x sinh x 1� �
23 9 9 16 25 5

1 1
4 16 16 16 4

�� �� � � � � � �� �
� 	

�
�� 2 2cosh(2x) cosh x sinh x� �
2 25 3 25 9 34

4 4 16 16
� � � �� � � � �� � � �
� 	 � 	 16

17

8
�

�

��sinh(2x) 2sinh x cosh x 2� �
3

4
�

5 15

4 8
� �
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1 2 1

A 3 2 3

1 1 2

�����	�����%��%�+����+�
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���� C
*	��
1 2 1

A = 3 2 3

1 1 2

� �
� �
� �
� �� �

det A 1(4 3) 2(6 3) 1(3 2) 1 6 1 4 0� � � � � � � � � � � � ��6�
�����5�
�"�! �

6���6���

T

T

2 3 3 3 3 2

1 2 1 2 1 1
1 3 1

2 1 1 1 1 2
3 1 1

1 2 1 2 1 1
4 0 4

2 1 1 1 1 2

2 3 3 3 3 2

� �
�� �

� � �� �� � � �� �� � � �� �� � � ��� 	� �
� ��� �� 	

��

1 3 4

Adj A 3 1 0

1 1 4

�� �
 �� � � �
 ��� �

1

1 3 4 1 / 4 3 / 4 1
1 1

A (Adj A) 3 1 0 3 / 4 1/ 4 0
det A 4

1 1 4 1/ 4 1/ 4 1

�
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� � � �� � � � � �� � � ��
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���� J	�� (	� OP 3i 2 j k, OQ 2 i 3 j 4k� � � � � � �

OR i j 2k, OS 4 i 5 j k� � � � � � � � ��)�	�	�;F;�
����	���
"
��

PQ OQ OP (2 i 3 j 4k) (3 i 2 j k) i 5 j 3k� � � � � � � � � � � �

PR OR OP ( i j 2k) (3i 2 j k) 4 i 3 j 3k� � � � � � � � � � � � �

PS OS OP (4 i 5 j k) (3i 2 j k) i 7 j ( 1)k� � � � � � � � � � � � � �

7��� [PQ PR PS] 0� E�,
��	�=�K���,� �	���/! � �G

1 5 3

4 3 3 0

1 7 1

� �
� � �

� �

���#��E&��%��#��G�#+�E#$��%��#&G#&E�#�1�#&G�@����#��&�#�1��#+�#$�#0�#&�#&���@
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�)� &���%�������8�1���� a %�+� b 0�������%� 2 2 2 2(1+ | a |) + (1+ | b |) =|1 - a.b | + | a + b + a × b |

���� �����(a,b) � �
��	�
�� � � � � � �22 2 2 2 2|1 a.b | | a b a b | 1 a.b 2 a.b | a | | b | | a b | 2 a.b� � � � � � � � � � � � �

��� � � � �2 b. a b 2 a b .a� � � �� � � �� 	 � 	

� �2 2 2 21 | a | | b | cos 2 a.b | a |� � � � � � �2 2| b | | a b | 2 a.b 0 0� � � � � �

������ � �b a b 0� � ���� �a b .a 0� �
2 2 2 2 2 21 | a | | b | (1 sin ) | a | | b | | a b |� � � � � � � �

2 2 2 2 2 2 2 21 | a | | b | | a | | b | sin | a | | b | | a b |� � � �� � � �

2 2 2 2 2 21 | a | | b | | a b | | a | | b | | a b |� � � � � � � �

2 2 2 21 | a | | b | | a | | b |� � � �

2 2(1 | a | )(1 | b | )� � � ���	
�
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�#���������%��
� � � �

sin .sin .sin .sin =
5 5 5 5 16

���� >�H�,���
2 3 4

sin .sin .sin .sin
5 5 5 5

� � � �
��

2 2
sin .sin .sin .sin

5 5 5 5

� � � �� � � �� � ��� � � �
� 	 � 	

2 2 2 22 2 2
sin .sin .sin .sin sin .sin sin 36º sin 72º .

5 5 5 5 5 5

� � � � � �
� � �

2 2
10 2 5 10 2 5 10 2 5 10 2 5 100 20 80 5

4 4 16 16 16 16 16 16 16

� � � � � �� �� � � � �� � � � � � � �� �� �� �� �� � � �   ! "! "! " ! "
���H�,
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�'� ��� 0 < x <
2
� �������8�� 2cot x - ( 3 + 1)cotx + 3 = 0

���� 2cot x ( 3 1)cot x 3 0� � � � 2cot x 3 cot x cot x 3 0� � � � �

cot x(cot x 3) (cot x 3) 0� � � � � (cot x 1)(cot x 3) 0� � � �

cot x 1 0� � � ����� cot x 3 0� � ���������������� cot x 3�

��� ������������
1

tan x
3

�

�
��	�0 x
2

�
� � �� tan x 1 tan x

4 4

� �
� � � � L

1
tan x tan x

6 63

� �
� � � �

########################################################################

�:� �������%�� � � � � � �
� � � � � �
� � � � � �

-1 -1 -13 5 323
2Sin - Cos = Cos

5 13 325

���� >	��� 1 3 3 4
sin sin cos

5 5 5
� � � � �� � � � � �� 	

 �

� 1 3
2sin 2

5
� � �

6!���� 13 4 24 24
sin 2 2sin cos 2 2 sin

5 5 25 25
�� � � � � � � � � � �

H	��	����	�"
*	��/���!	���	���	�����
1 1 124 5 323

sin cos cos
25 13 325

� � �� �

>	��� 1 24 24 7
sin sin cos

25 25 25
� � �� � � � � �

1 5 5 12
cos cos sin

13 13 13
� � �� � � � � �

D�)�����#�$�������#����$�%��
�#��
�$
7 5 24 12 35 288 323

25 13 25 13 325 325

�
� � � � � �

1 323
Cos

325
��� �� � �

1 1 124 5 323
Sin Cos Cos

25 13 325
� � �� � � ���

1 1 13 5 323
2Sin Cos Cos

5 13 325
� � �� � � �

########################################################################

�(� ���
A B C

cot : cot : cot = 3 : 5 : 7
2 2 2

������������%��%���,���1�"�:���'���#

���� C
*	�� A B C
cot : cot : cot 3:5 : 7

2 2 2
�

s
�

(s a)�
%

s
:

(s b)�
%

s
:

(s c)�
%

3:5 : 7�

(s a) : (s b) : (s c) 3:5 : 7� � � � �

J	�� (	� s a 3k     ...(1) ,     s b 5k      ....(2),      s c 7k   .....(3)� � � � � � ��(�@

���%���%�&����&�	� %�%���&(%+(%0(��������&�	����+(������+(

������������	 �&(� ���+(	 �&(� �� ��+(	&(���(
������������	��+(� ���+(	��+(� �����+(	+(��@(
������&�����	��0(� ���+(	��0(� �����+(	0(�1(

a : b : c 12 k� � :10 k :8 k 12� : 10 : 8 6 :5 : 4�
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%�,�2�1��8�� ���1�����

���� C
*	���� ����"� �	��
�	��
*	������
�����,����"� �	��������	���	� �������������
����

�
��B��/��*	��� ��"���6�8�
����	���	

>	����"���� ����"���� ����E����� ��� ��6G

�����"E�� ��G�"E�� ��G

�������� ����� ����
����"�
����	���	�

������� �� � �������
����	���	�

����"����6�8�
����	���	�

�

��B��/��*	��� ��"���6�8�
�������

C
*	����6�7�
����������	���� ����������������E����� !!���7���	�	�	�
��� �6�������� ���� ���G

C
*	��"�7�8�
����������	��"�����������������E����� !!���8���	�	�	�
�����7�������� ��"�����G

D�)��"���� ���"E�� �G�"�������E��������� �������G

��"����6�8�
��������E����� !!���8�)	�"������	� �6�������� ��"��� ���G

H	��	��)	�/��*	���� ��"���6�8�
�� ��
�	��
*	������
���
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�?��A���� ����6���1�6������ �������B%���5%��1%�� ��+�1�����6��8�� ��%�

��&%&�$%$�+%������/������	����
2n(n + 6n +11)

=
3

���� B�	��
�����	���������	��	�
	�����&��$���� �	�
��6�=�)
��� ���������
��B���� %��#�������%��#������%�
B�	��	������	���������	��	�
	��&��$��+����� �	���� 
�	���� ��
�"��������	��	��������
�����	�
	��
��'����	��	������	�
	��B������%��%�����%�
>	��,��������&%&�$%�����������%��%����%���

3

)11n6n(n 2 ��
�

� �>�H�,����,��������&�.

��H�,����,����
21(1 6(1) 11) 1 6 11 18

6
3 3 3

� � � �
	 	 	 	

��>�H�,����,��������H�,����,������,����
�����	�
����6����	��� ��,�(��
�����	�����(��D

,�(������&%&�$%�����������%�(%���(%���
2k(k 6k 11)

......(1)
3

� �
	

���D�)�)	����)��� ��,�(%��
�����	�

,�(%����E���&%&�$%�����������%�(%���(%��G%�(%����(%&��
2(k 1)[(k 1) 6(k 1) 11]

3

� � � � �
	

>�H�,����,�(%�����E���&%&�$%�����������%�(%���(%��G%�(%����(%&�

2 2k(k 6k 11) k(k 6k 11) 3(k 1)(k 2)
(k 1)(k 2)

3 3

� � � � � � �
� � � � �

3 2 2 3 2 2 3 2(k 6k 11k) 3(k 5k 6) (k 6k 11k) 3k 15k 18) k 9k 26k 18
........(2)

3 3 3

� � � � � � � � � � � � �
� � �

��H�,����,�(%���
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